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= LIMITES LIMITES, CONTINUIDAD, DERIVABILIDAD Y ASINTOTAS 2
e - m
o

& Limite de una funcién en un punto: El valor al cual se acerca la fun- Propiedad de la funcién logaritmica: El limite del logaritmo es el loga- Indeterminacidn infinito menos infinito: Se resuelve: §
© cién f(x), cuando x se acerca a ¢, lo llamaremos limite L. Se simboliza:  ritmo del limite. . N1 ’ Multiplicando y dividiendo por el conjugado de la expresién ra- =
= Se Jee: Limite de Ia funcién f d end lim[log, f(x)] = log, [llm f(x)] dical d . i6n. En al 9
S limf(x) =L e lee: Limite de la funcion ,(X) cuando x tiende a N x-a x=a N ical, y operando a continuacién. En algunos casos pasamos a £
g x-c ¢, esigual a L. Esta expresion nos indica como se Limite de una funcién elevada a otra funcién: Su valor es el limite de la indeterminacién cofco. Ejemplo: m
> comporta la funcién en las cercanias al valor ¢, tanto por la derecha la primera elevado al limite de la segunda: — =

: comg por la izquierda, pero no necesariamente en el ealor c P S lim g(z) 7 ( X*+1 7)()( X" +1 H) .
@ d : lim f(z)9®) = (Hm f(_,,,))fﬂ fim (VX*+1 =X} = =~ =INDTDO = fim =3
% Limites laterales: Za iy =5 xoed ATt 2
5 significa cuando x se aproxima a c por la izquierda  (siempre que los limites de f y g no sean ambos 0). x2+1-x2 1 1 m
2 lim f(x) =L 2 = lim = lim === ]
TP el valor de la funcidn (y) se acerca a L. oo o2 X [o2 (<)
g XC . PP VxZ+1 +x V1 +x = >
) Operaciones con infinito: 3
w li -1 significa cuando x se aproxima a c por la derecha el L k= _ Observaciones: (g%
) ) =L \alor de Ia funcién (y) se acerca a L. 0 = (+00) + (+00) = +00 En los casos en que x—-« podemos transformarla en x—ee 2
g cambiando el signo de todos los coeficientes de potencia @
& li i equivalente a la existencia simultanea de los dos -k =co (sik#0) 00 - 00 = CO impar. Z
o xlg}f(x) - limites laterales cuyo valor ha de ser L. Indeterminacién 17 : 2
= 0 k 0 L Se puede resolver aplicando la siguiente formula practica: 5
g Propiedades de los Limites: Las propiedades de los limites son opera- P 0 0 & P 0 O e 0 |“m f) %) =1~ = ellm[f(x)J]g(x)I 3
& ciones que se pueden emplear para simplificar el calculo del limite de 3
i una funcién mas compleja. 9 _ & R _ s 5 También se puede resolver transformado la funcién para que %
& Sean f(x) y g(x) dos funciones definidas en un mismo intervalo en k 0 k=1 se convierta en: 1\ 2
© donde estd el valor a del limite y k una constante. ) Jlim (1 + *) = «
- Unicidad del limite: cuando el limite existe, el limite es Gnico. o* — { 0 s IZ > 8 e . s 1 y
w - co  sik< = h o)
o lim f(x) = lim f(x) = lim f(x) = L { 0 si0<k<l1 g
& i il i too _ g Foo i
g Propiedad de la suma: el limite de la suma es la suma de los limites. 0 - (+e0) = 7o ]
3 lim[f(x) + g(x)] = lim £(x) + lim g(x) o 3
& x~a x-a x~a Indeterminaciones: E
g Propiedad de la resta: el limite de la resta es la resta de los limites. 0 . E
S lim[f(x) — g(x)] = lim f(x) — lim g(x) 00— 00 0-00 g — 0° 1%° oo? ‘_“
. x—a x—a x—a o0

% Propiedad del producto: el limite del producto es el producto de los li- Calculo de las indeterminaciones: cg
< mites. ; N AP NT_Si 3.1 : Limite de un polinomio: c
?é il—lﬂz[f(l) 9] l}_r’r}zf(x) Ll_rgg(.x) Limite de cociente de 1'LTL PX) = ym (término de mayor grado) %
< Propiedad de la funcién constante: el limite de una funcién constante polinomios: Se resuelve 12 ©=) >
£ es esta misma constante. lim k =k factorizando numerador — Px) O §
5 T—a y denominador (habitualmente por L'Tam= ) z
g Propiedad del factor constante: en un limite de una constante multipli-  Ruffini) y simplificamos. o
. cada por una funcién se puede sacar la constante del limite sin que Si es un limite en infinito, se resuelve dividiendo numerador y denomi- :
@ cambie el resultado. lim[k- f(x)] = k - lim £(x) nador por la mayor potencia de x. g
o x-a x-a Esta regla se puede generalizar, en im P& _ = c
& Propiedad del cociente: el limite de un cociente de dos funciones es el ciertos casos a funciones que no sean om Q) e a
& cociente de los limites de las mismas. polinédmicas, por ejemplo, con raices. %
2 £(x) lim f(x) ) . ) Limites de funciones irracionales: Se resuelve multiplicando numerador 3
= ;—i-r»r}; i ™ % ; Slempre que 1.1_’?}19(-"#0 y denominador por el conjugado de la expresion radical, y operando a 2
g e i continuacién. Ejemplo: n
~ Propiedad de la funcién potencial: el limite de una funcién potencial es x_4 0 (X_4)(&+2) (M)(\/;Q) 5 ’
. i imi : lim Z——=—= =INDTDO = lim =lim =lim(Vx +2)=4 =
@ la potencia del limite de la base elevado al eiponente. X2 0 lim (&_2)(&+2) lim P 4( ) 3
g lim [£(0)*] = [lim £ ()] o _ _ <
Q x-a x-a Caso de existir dos expresiones radicales, una en el numerador y otra o
& Propiedad de la raiz: el limite de una raiz, es la raiz del limite: en el denominador, habria que realizar el procedimiento anterior dos o
S veces (una por cada expresion). P
[ i i s ° 8
w  lim Vi) = lim f(x)  siel indice n es par, debe ser lim f(x)> 0 b
5 x=a x—a x—a bl
<] m
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