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V4
ANGULOS GEOMETRIA - 3
ANGULO ENTRE FORMULA PROCEDIMIENTO
T 1. Hallar el producto escalar i - ¥ = uy - v, + Uy - Vy + U,  V,.
Dos vectores @ = arccos ————— 2. Sustituirlo en la otra férmula (i - ¥ = |i] - |¥] - cosa) y despejar
[d] - 9] el angulo a.
1. Hallar el angulo que forman sus dos vectores directores como
Dos rectas angulo entre dos vectores.
A-A+B-B'"+C-C'
Dos planos | | 1. Hallar el angulo que forman sus dos vectores normales como

a=
VA? + B?+ C?-VA?+ B2+ (C"?

angulo entre dos vectores.

Una recta y un plano

|[A-uy+B-u, +C-

1. Hallar el angulo que forman el vector director de la recta y el

us|
vector normal del plano como angulo entre dos vectores.

a=
VAZ+ BZ + C? - \Ju, 2 + up? + us?

2. Hallar su complementario (90 — a).
DISTANCIAS
DISTANCIA ENTRE FORMULA PROCEDIMIENTO
Dos puntos d(P,Q) = J(XFT;)Z 1 (yFé)z 7 (27’5)2 1. Hallar el vector P y calcular su médulo.
|Ax + By + Cz + D| 1. Hallar la recta n normal a 7 y que pase por P.
Un punto y un plano d(P,m) = - - 2. Hallar I, punto interseccién de ny .
VA2 + B2 +(C? 3. Hallar la distancia de P a | como distancia entre dos puntos.
|;ﬁ; x ﬁl 1. Hallar el plano T normal a r y que pase por P.
Un punto y una recta d(P,r) = ———— 2. Hallar |, punto interseccién de r y .
|V 3. Hallar la distancia de P a | como distancia entre dos puntos.
|D' — D| 1. Tomar un punto arbitrario de uno de los planos.
Dos planos paralelos d(m,a) = 2. Calcular la distancia de dicho punto al otro plano como

distancia de un punto a un plano.

Dos rectas paralelas

1. Tomar una de las dos rectas y un punto arbitrario de la otra.
2. Hallar la distancia de un punto a una recta.

Un plano y una recta
paralela

1. Tomar el plano y un punto arbitrario de la recta.
2. Hallar la distancia como distancia de un punto a un plano.

Dos rectas que se

1. Hallar el vector w perpendicular a u y v mediante el producto
vectorial.
2. Hallar el plano T que contengaauy w.

unidades dado

cruzan |AB - (@ x o) 3. Hallar el plano B que contengaa vy w.
(Perpendicular d(r,s) = i xal 4. Hallar la recta t, perpendicular comun (interseccion de 1y ).
comt]n) u 5. Hallar P y Q, puntos intersecciondetconrytcons
respectivamente.
6. Hallar la distancia de P a Q como distancia entre dos puntos.
EQUIDISTANCIAS
EQUIDISTANCIA DATOS RESOLUCION
P(2,3,1) —
Puntos de una recta by A 1. Hallar el punto R genérico de r y obtener el vector RP
quedlstapdeun yel g2 i R(-1+¢t,-2+t,t)>RP= 3-t5-t1-1¢t)
punto un numero de z=t 2.1gualar la distancia de R a P a V8,despejar t y hallar el punto

Distancia = \/§u

JB—02+ 5-0)02+ 1-t)2=V8->t=3-5213)

Puntos de una recta
que distan de un
plano un nimero de
unidades dado

n=x—-2y+z-2=0
x=-=1+t
rE{ y=-2+t
z=2t
Distancia =3 u

1.
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Igualar la distancia del punto R genérico de la recta al plano w a V3
-1+t)=-2(-2+¢t)+ 2t)-2 =
dpmy = JCLHD 22404 2021 7 pe=2
J12+ -1)2+12 b
Sustituir t en la recta y obtener los puntos
Sy 1,04) y S, —5,-6,-8)

Punto de una recta
que equidiste de
otros dos puntos

conocidos

1

P(2,1,-1); Q(-2,05)

=1+ 2t 2
rE{y:Z—t '
z=-1+t

3.

Hallar el punto R genérico de r y obtenger los vectores RP y I“?_Q.
R(1+42t,2-t-1+¢t)> {ff = 1=-2-145-5)
R -3-2t,-2+t,6-1t)
Igualar la distanciade R ap y la distanciade R a Q
VA =262+ —1+t)2+ —t)2=(-3-2t)*+ —-2—-t)2+(6—t)?
Despejar t y sustituirlo en la recta para obtener el punto
t = —4,7 - R(10'4,-2'7,3'7)
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