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FUNCIONES DEFINIDAS A TROZOS (Pueden tener puntos angulosos} é

- Dominio: Se estudia en cada intervalo y en los puntos de division de los intervalos. %

- Continuidad: Se estudia en cada intervalo y en los puntos de divisién de los intervalos. 3

En los puntos x,de division de los intervalos f(x} es continua solo si existe f(x;} y su valor coincide con los limites %

laterales. m

CONTINUIDAD DE UNA FUNCION EN UN PUNTO 3

f(x) es continua en a si existe f(a) y f(a)=limf(x)=lim f(x) g
xa X3

TIPOS DE DISCONTINUIDAD §

- Discontinuidad evitable en x, si: 8

@

*  f(x} no esta definida en x, o bien E

«  3f(x,) pero f(x,)=lim f(x) .

- Discontinuidad inevitable o de primera especie en X, si: é

* Desalto finito: Ladiferencia entre los limites laterales en x,, es un numero finito. %

* Desalto infinito: La diferencia entre los limites laterales x,, es infinito. §

DERIVABILIDAD DE UNA FUNCION EN UN PUNTO a

f(x) es derivable en a si f(x) es continuaen ay f'(at) = f(a?) -

o
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CRECIMIENTO / DECRECIMIENTO _ Y

- f(x} creciente: f'(x) > 0 : %

- f(x} decreciente: f'(x} < 0 £(x) >0 t00>0 ;;%

f'(x) >0 f'(x) <0 f'(x) <0 :'(X) <)% m

CONCAVIDAD / CONVEXIDAD i L N .

- f(x) concava: f'(x} >0 g

- f(x) convexa: f"(x} < 0 creciente céncava creciente convexa ) - ) =

H decreciente concava | decreciente convexa

(=]

EXTREMOS: MAXIMOS Y MINIMOS -

- f{x} tiene un maximo en P(X,, Y.} si es creciente a la izquierda de P, y decreciente a la derecha de P,. =

- f{x} tiene un minimo en Py{X,, Yo} si €s decreciente a la izquierda de P, y creciente a la derecha de Pg. m

Funciones elementales: En un punto extremo la primera derivada es 0: f'{x,) =0 3

Funciones definidas a trozos: En un punto extremo puede ocurrir que f'{Xo} = 0 0 que no exista f'{xy) §
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PUNTOS DE INFLEXION 2

- f{x} tiene un punto de inflexién en P {x,, Yo} si cambia su concavidad en P, . f

Funciones elementales: En un punto de inflexién la segunda derivada es 0: f"{x,} = 0 =

Funciones definidas a trozos: En un punto de inflexién puede ocurrir que f'{x,} = 0 0 que no exista f"{x} 3
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SIMETRIA DE UNA FUNCION g

- f par si f(}) = f{-x) = f simétrica respecto al eje OY. Ejemplo: f(x) = x4 - x2 §

- 100 impar si f(-x) = -f(x) = f simétrica especto al origen de coordenadas. Ejemplo: f(x}) = x3+x f
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