Actividad 1: Siendo f(x)=5-x , g(x)=3x-a, calcula el valor de a para que la
composicion de ambas funciones sea conmutativa, es decir, que fog =gof .

Actividad 2: Halla las funciones inversasa de las siguientes:

a) f(x)=x*-1 b) g(x)=-5x+4

Actividad 3: El radio de un circulo mide 10 cm. Expresa el area del rectangulo inscrito en
el mismo en funcion de la medida x, de la base. ¢Cual es el dominio de la funcién

obtenida?
Actividad 4: Dadas las funciones: f(x) :i—j y g(x)=2x-1, obtén:
a) (fog)x) b) 17(x) ©) g(x)

Analiza todas s caracteristicas que conozcas de | s funciones cuyas
Actividad 5: Determina el dominio de las siguientes funciones:

) flx)= e b) 9(x)=Vx"~16 & hix)= 231

x> -5x+6 X + 2
A2X -3
X—4
Actividad 6:  Analiza todas las caracteristicas que conozcas de las funciones cuyas

gréficas se adjuntan:
a) b

d) j(x)= e) k(x)=|n(x2 —4)

Actividad 7: Representa graficamente las funciones:

-2 si x<0 -x-1 si x<1
a) f(x)={x-2 si 0sx<4 b) g(x)=42x*-2 si -1<x<1
2 si x=24 x-1 si x=1

Actividad 8: Representa graficamente las funciones:

a) f(x)=[2x +5| b) g(x)=|-x*+x+6] c) h(x)=|x +1-|x -2|
Actividad 9: Determina los limites siguientes de la funcion representada a continuacion:

) Limf(x) o) Limf(x) o) Limf(x _—

d) Limf(x) e) Limf(x) f) Limf(x) 4 /\ \

X -1 X =1 X -1

) Ll’rlr]f(x) h) Lirpf(x) ) Limf(x)




Actividad 10: Calcula:

a) I_xlmxT_s b) le(x —2)

X--3

—x2+x+3‘ d) Lime*™
X-1/2

Actividad 11: Calcula los limites laterales de las funciones en los puntos indicados:

2Xx -2 si x<3 2 - '
a) f(x)= en x=3 b) g(x)=1" FI-Losh x<l o w1
2X si x=3 X+2 si x=21

Actividad 12: Determina los limites siguientes de la funcion representada a continuacion:

a) Limf(x) b) L|’m+f(x) c) Limf(x)

X =2 X -2 X--2

d) Limf(x) e) Limf(x) ) Limf(x)

X2 x-2"

Actividad 13: Determina razonadamente el valor de los limites siguientes:

2
a) L|'m3—x3 b) L|'m3—x3 C) Lim?’—x3 d) Lim—- 2 e) L|m5L2
X =27 (X+2) X -=2" (X+2) X =2 (X+2) x-0 x4 X3 (X—3)
f Llr?i); g) Lim3x® - +1) h) Lim05* i) Limlogx  j) Lim(-4*)
X - X X — +00 X —» —00 X — 400 X — —00
1 1\ 1 1 1
k) Lim )] Lim[—j m) Lime*2 n) L|me 2 1) L|me 2
X - +ooX +1 X -0\ 3 X2

Actividad 14: Determina razonadamente el valor de los limites siguientes:

x3 —x? 2x% -3x +1 X -1 . 3x-1
a) Lim———— b) Lim=——_*=" = c) Lim d) Lim——
) x-1 X +2x -3 ) X - —00 3X2+2 ) X1 ,/X_l ) X — +00 I4X2_X

3 2
e) Ix_irg(\/x—z - Jx +1) f) Li m f ~16 9) IX_irJJO(\MxZ -5 —(2x—3)) h) ';'IE‘X—f;(

Actividad 15: Calcula los siguientes limites:

2x-1 x- [
a) Lim 4x-2 b) Lim(logx)™ c) Lim(zx_1]2 d) Lim x+1-2
X — +00 X — +00 X o +00 3x+2 X-3 m_s

Actividad 16: Calcula Limf(x) en los siguientes casos:

X — +oo

a) f(x)=

X b) 1:(X):ex+l

_ [,2 _
T o1 c) f(x)=vx*+1-x



Actividad 17: Determina el valor de a para el cual: Lim (2x —\4x? +ax +1) =1

X — +oo

Actividad 18: Calcula el valor de k , de modo que sean ciertas las siguientes igualdades:

2 _ 2 _
a) Lim2kx 27x+5:_1 b) Lim 2kx k _
xoo  IX" =3 x--1X“+3X +2

Actividad 19: Determina razonadamente las asintotas de las siguientes funciones:

x*+4
) 1(x) =22

2x3 +x
b) 9(x) = x? —3x

Actividad 20:  Calcula las asintotas de las siguientes funciones:

3
a)f(x):zxxa—:_ix b) g(x)=x*=vx* -x°

Actividad 21: Estudia las asintotas verticales de las siguientes funciones:

1

a) f(x)=Ln(x2—4) b) g(x)=ex

3

x2-1"

Actividad 22: Obtén las asintotas de la funcién y =

ax -3

Actividad 23: Calcula a y b para que la funcion: f (x) ==~

tenga como asintotas:

y=2y x=-2

Actividad 24: (S) Estudia la continuidad de las siguientes funciones:

e* six<l1 1/x si x<1
f = b =
2) f(x) {Inx si x=1 )9(x) {ZX—l si x21

Actividad 25: Calcula el valor de a y b para que la siguiente funcién sea continua:

x?+ax six<-1
f(x)=<b si-1<x<3
2x+4 si x=23



Actividad 26: Estudia la continuidad de las siguientes funciones:

x-1 si x<1
a) f(x)=41/2 si x=1 b) g(x)
—(x-1)° +1 si 1<x

XP-2x*+x-2
X —x-2

Actividad 27: Estudia la continuidad y halla los limites en el infinito de la funcion:

2" si x<1
f(x)=12 si 1<x <2 . Representa, después, la funcion y =f(x)
-X*+4x si Xx>2

Actividad 28: Estudia la continuidad de las siguientes funciones en los puntos que se
indican:

, X x+2
R £0 _
a) f(x) = X +|x| o en x =0 b) f(x)={ x+2 ° X#2 onx=-2
1 si x=0 -2 si x=2

Actividad 29: Estudia la continuidad de cada una de las siguientes funciones para los
distintos valores del parametro a.

x?+ax si x<2 e si x<0

2 Xx+2a si x>0

2) f(x)={ b) f(x):{

a-x- si x>2

Actividad 30: Halla los valores de a y b para que sea continua:

x?+3 si x<0
f(x): ax+b si 0<x<2
x}-1 si 2<x

Actividad 31: Halla los valores de los parametros para que las siguientes funciones sean
continuas:

x*(x-3)" 43
a) f(x)=1x"-6x+9 -
9 si x=3

x?-6x+9 si2<x<5

b)g(x):{

-x?’+ax+b six<2 6 x>5

Actividad 32: EIl nimero de individuos, en millones, de una poblacién, viene dado por la

., +1? . - .
funcion: P(t) :15—t2 , donde t se mide en afos transcurridos desde t =0. Calcula:

(t+1)

a) La poblacién inicial.
b) El tamafio de la poblacién a largo plazo.



Actividad 33: Se ha investigado el tiempo (T, en minutos) que se tarda en realizar cierta
prueba de atletismo en funcion del tiempo de entrenamiento de los deportistas (X, en

300

si 0<x<30
. ., x+30
dias), obteniéndose que: T(x)= 1125
+2 si x>30
(x-5)(x-15)

a) Justifica que la funcion T es continua en todo su dominio.
b) Por mucho que se entrene un deportista, ¢ sera capaz de hacer la prueba en menos de
1 minuto? ¢ Y en menos de 27?

Ln(1+x)-senx
x [$enx

Actividad 34: (2003) Calcula Ll'n(;n[ j siendo Ln(1+x) la funcion

logaritmo neperiano de 1+x.

2
Actividad 35:  (2003) Considera la funcion definida para x # -2 por f(x) = 2))(( ++22

a) Halla las asintotas de la gréafica de f .
b) Estudia la posicién relativa de la grafica de f respecto de sus asintotas.

Actividad 36: (2004) Se sabe que Lirg(exl 1—%} es finito. Determina el valor de a y

calcula el limite.

X —asenx

X2

es finito. Determina el valor de a y

Actividad 37: (2005) Se sabe que Ll'n(;l

calcula el limite.

Actividad 38: (2005) Considera las tres funciones cuyas expresiones respectivas vienen

2 _ 1
dadas, parax:zto,porf(x):XT1 . g(x)=ex y h(x)=Ln|x|.

a) Halla las ecuaciones de las asintotas de las graficas de f, gy h.
b) Identifica, entre las que siguen, la grafica de cada funcion, justificando la respuesta.

~ | 7

Grafica 1 Grafica 2 Grafica 3 Grafica 4



Actividad 39: (2006) Calcula Ll'rgllmlx—xilj, siendo Ln la funcidon logaritmo

neperiano.

x(lnx)2 |
(x-1)°

In la funcion logaritmo neperiano. Estudia la existencia de asintota horizontal para la
gréafica de esta funcion. En caso de que exista, hallala.

siendo

Actividad 40: (2006) Sea f:(1,+®) —» R la funcién definida por: f(x)=

1
Actividad 41: (2008) Sea f la funcion definida para x #0 por f(x) =xe*. Determina las

asintotas de la grafica de f .

X

Actividad 42: (2008) Dada la funcion definida para x #0 por f(x) = e+l

X

, determina las

asintotas de su grafica.

Actividad 43:  (2009) Calcula me[%_xzz J, siendo Ln la funcion logaritmo

neperiano.

Actividad 44: (2009) Se considera la funcidn f:[1,+oo)a]R definida por

f(x) =vx* -x +x. Determina la asintota de la grafica de f .

x(Inx)2 _
. - - st x#1
Actividad 45: (2009) Sea f :(0,+) - R definida por f(x) = (x -1)* .
a six=1

a) Sabiendo que f es continua, calcula a (In denota logaritmo neperiano).
b) Estudia la existencia de asintota horizontal para la grafica de esta funcioén. En caso de
gue exista, determina su ecuacion.

x senx
-e

Actividad 46: (2010) Calcula Ll'rye—

X2




SOLUCIONES

Actividad 1: a=5
Actividad 2:  a) f(x)=%/x+1 b) g7(x)=

-X+4
5

Actividad 3:  A(x)=x+/400 - x2 , siendo Dom(A)=[0,20]

Actividad 4: a)GogXﬂziitg b) r%@:ztjf c)gﬂ@)zxgl
Actividad 5:
a) Dom(f) =0 -{2,3} b) Dom(g)=(-w,-4]U[4+=) ) DomGﬂz(—Z%}

d) Dom(j) = [%4} U (4,+) e) Dom(k) = (= 0,—2)U(2,+ o)

Actividad 6:

a)

1) Dominio y recorrido: Dom(i):D e Im(i):[—3,3].

2) Puntos de corte con los ejes y signo: El Unico punto de corte con los ejes es (0,0).
i(x)>0 Ox D(O,+oo)
i(x)<0 [x D(— oo,O)

3) Continuidad: i es continua en todo [J.

4) Asintotas: i tiene una asintota horizontal en y=0.

5) Simetrias: i esimpar.

6) Periodicidad: i no es periddica.

7) Monotonia:
i es estrictamente creciente en : (-11)
i es estrictamente decreciente en :(— c,~1)U (1 +)

8) Extremos relativos: i presenta un maximo relativo en (1,3) y un minimo relativo en
(-1-3).

9) Acotacién y extremos absolutos [ esta acotada, presentando un maximo absoluto en
(13) y un minimo absoluto en

10) Curvatura:
| es convexa en :( ) ( /3,400
i es concava en: ( —\/_)U(O J3

11) Puntos de inflexion: i

)
|
65 ol 9%

tiene tres puntos de inflexibn en

b)

1) Dominio y recorrido: Dom(p) =0 —{— l]} e Im(p) =1.

2) Puntos de corte con los ejes y signo: El tnico punto de corte con los ejes es (0,0).
p(x)>0 OxO(-10)U (1:+)
p(x)<0 OxO(-e,~1)U(01)

3) Continuidad: p es continua en [ —{— 1,1}, presentando discontinuidades de salto
infinito para x =-1y x =1

4) Asintotas: p tiene dos asintotas verticales en x = -1y x =1, y una oblicuaen y =x.

5) Simetrias: p es impar.




6) Periodicidad: p no es periddica.
7) Monotonia:
p es estrictamente creciente en : (— oo,—\/§)U (\/§,+oo)

p es estrictamente decreciente en :(— \/§,—1)U (-11)U (l\/§)

. . . 33 L.
8) Extremos relativos: p presenta un minimo relativo en (\ET] y un maximo

relativo en (— ﬁ%}

9) Acotacién y extremos absolutos: p no esta acotada inferior ni superiormente.

10) Curvatura:
p es convexa en : (—1,0)U (1,+)

p es concava en :(-0,-1)U (01)
11) Puntos de inflexion: p tiene un punto de inflexion en (0,0).

Actividad 7:

-3 -z -1 1 z 3 4 5 £

Actividad 8:

a)

I N
! ! | i / 1 i i |
t t t t t t t {
A G S . L. A
t t t t t t + {

I ' ' ' ' ' ' ' '
-6 -5 -4 -3 -z -1 1 4 :
1

Actividad 9:
a) -3 b) 3/2 c)0 do el f) A Q) 2 h) 1 i) A

Actividad 10:

a) -4/3 b) -29 c) -3 d) Ve



Actividad 11:

a) Ix_l'rgnf(x):4 , Ix_l'r?]]f(x):G
Actividad 12:
a) +o b) + oo c) +oo
Actividad 13:
a) +oo b) —oo c) 3
f)a g) +oo h) +o0
k) O ) +o0 k) O
Actividad 14:

1 2
a) " b) 3 c)0
Actividad 15:
a) +oo b) 0 c)0
Actividad 16:
a) 0 b) 1

Actividad 17: a=-4

Actividad 18:

a) k=_"

b) k=-2
5 )

Actividad 19:

a)x=-2, x=2 , y=1

Actividad 20:

a) x=-1 y=2

Actividad 21:

a) Xx=2 ; x=-2

d) —o e) +o f) A
d) +oo e) +o
I) + o0 J) 0
|) + 00 m)a

3
5 eo f) 32 g) 3
d) 3/2

c) 0

b) x=3 , y=2x+6

1 1
b =Zx+=
)Y 2 8

b) x=0

h) 0



Actividad 22: x=1, x=-1 , y=X

Actividad 23: a=2y b=2

Actividad 24:

a) f es continuaen R —{]} presentando en x =1 un salto finito
b) f es continua en R —{O}, presentando en x =0 un salto infinito

Actividad 25: Debe sera=-9y b=10

Actividad 26:

a) f escontinuaen R —{ 1} , presentando una discontinuidad de salto finito en x =1.

b) g es continua en R-{-12}, presentando una discontinuidad de salto infinito en
x =-=1yuna evitable en x =2

Actividad 27: La funcion es continua en R-{ 2},

presentando una discontinuidad de salto finito para
X=2. T

Limf(x) = -0

X — +oo

Limf(x)=0

X — —00

Actividad 28:

a) Salto finitoen x =0 b) Salto finito en x = -2

Actividad 29:

a)
Casol: si a=-8,escontinuaen R
Caso 2: si a# -8, es continua en R—{Z} , presentando en x =2 una discontinuidad de

salto finito.

b)

Caso 1:sia=1/2, escontinuaen R

Caso 2:si a#1/2, es continua en R —{O} , presentando en x =0 una discontinuidad de

salto finito.

Actividad 30: a=2y b=3

Actividad 31:

a)a=2 b)a=8, b=-11



Actividad 32:

a) 15 millones de individuos.
b) 1 millon de individuos.

Actividad 33:

a) Basta hacer los limites.
b) No. Tampoco

Actividad 34: -1/2

Actividad 35:

a)XxX=-2;y=2x-4

b) En la asintota vertical: la grafica tiende a —co por la izquierda
y a +oo por la derecha. En la asintota oblicua la grafica esta por
encima de la asintota en —c y por debajo en +.

Actividad 36: a =2y el limite es -1/2

Actividad 37: a =1y ellimite es 0

Actividad 38:
La gréfica de f tiene asintotas x =0 e y =X y se corresponde con la grafica 4.

La graficade gtiene x =0 e y =1y se corresponde con la grafica 1.
La gréfica de h tiene x =0 y se corresponde con la grafica 3.

Actividad 39: 1/2

Actividad 40:  y =0

Actividad 41: x=0 e y=x

Actividad 42: x=0 ; y=1 e y=-1

Actividad 43: 1

Actividad 44:. y =2x —%

Actividad 45:
a)a=-1
b) y =0

Actividad 46: O






