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Ejercicios rectas v planos

1. Dadalarecta X_1= y+1: 2-2

. Determinar: su direccién y dos puntos de la misma.

3
X=1-3\
2. Dadalarecta: < y=2+A AeR.Determinar: su vector direccional y dos puntos de la misma.
z=1+2\
3. Comprobar si los puntos A(2,3,1), B(5,4,3) y C(2,1,2) estan alineados. Sol: No

4. Dados los puntos A(m,2,-3), B(2,6,1) y C(7,1,-4) determinar el valor de m para que estén alineados, y

hallar la recta que los contiene. Sol: m=6, r = X:lB - ylz - ZIS
5. ¢Qué valores deben tener a 'y b para que los puntos A(2,2,2), B(1,3,5) y C(1,a,b) estén alineados?
Sol: a=3, b=5
6. (Qué relacion deben verificar los parametros a, b y ¢ para que los puntos A(1,0,1), B(1,1,0), C(0,1,1) y
D(a,b,c) sean coplanarios? Sol: a+b+c-2=0
X+y-3=0
7. Dadalarecta r= y , escribirla en forma continua. ol X=8_y_z+1
y-z-1=0 -1 1 1
2X+y-2-1=0
8. Idem. con larecta: r = y Y
X+2y+z2=2 1 -1 1
9. Determinar las ecuaciones del plano que pasa por los puntos A(2,3,5), B(1,1,2) y C(3,6,10).
Sol: x-2y+z-1=0
X=14+24A—pu
10. Determinar las ecuaciones paramétricas del plano n=x-2y+z-1=0 Sol: y=41 A,ueR

Z=u

11. Hallar la ecuacion del plano que pasa por el punto A(3,-1,2) y cuyo vector normal es i(2,1,8).
Sol: 7=2x+y+8z-21=0

12. Hallar la ecuacion del plano que pasa por el punto A(2,0,1) y contiene a la recta de ecuacion:

x-1 y+3 z
r=——="=— Sol: 7 =4x-3y+5z-13=0
2 1 -1
13. Hallar la ecuacion de la recta que pasa por el punto A(1,0,0) y es perpendicular al plano x-y-z+2=0.
) x=-1 vy z
Sol: re ==L -2
1 -1 1

14. Determinar la ecuacion de un plano que contenga a la recta r y sea perpendicular al plano 7, siendo:

X=A—-u
x-1 y-1 z+1

2 -3 -1

r

yrz=< y=4 A,ueR Sol: 7 =—4x—3y+2z+8=0
Z=p

15. Dada la ecuacion del plano 2x+y-8z=4. Hallar los puntos de corte con los ejes cartesianos y el area del

triangulo que determinan. Sol: A(2,0,0), B(0,4,0), C(0,0,-1/2), area= 5
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- X-2y+2-4=0
1. *Dadas las rectas rEX—Z:y—H:E;sE y
-1 1 2X—-5y—-2z-9=0

a. Estudiar su posicion relativa  Sol: se cortan (2,-1,0)

b. Determinar la ecuacion del plano que las contiene.  Sol: n=x-5y-8z-7=0
. - X-y+2-4=0
2. ldem.con r= X—3 = y—+1 _ , S= y Sol: coincidentes.
5 2 -3 3X+3y+7z-6=0

3. *Determinar “a” y “b” para que las rectas sean paralelas:

2X+ay—-z=1
r=4x=2y+6=z S= Sol: a=1; b=-2
2x+3y+bz=3
4. Hallar los valores de “m” y “n” para que ry s sean paralelas:
X =5+5\
r=qy=3+A AeR s,sizy—_lzz—+3 Sol: m=15, n=-3
m 3 n
Z=-\
e x-1 y-2 z
5. *Determinar “b” para que larecta r = =3 % "6 no corte al plano
n=2X—-4y+52=56 Sol: b=9
2x-y=0 X+by=3
6. Hallar los valores de “a” y “b” para que las rectas r = S= se
ax—-z=0 y+z=3

corten y sean perpendiculares.  Sol: a=1, b=1
7. *Hallar los valores de “m” y “n” para que r y s sean paralelas. Hallar también el plano que

X =5+4t
las contiene. r=4 y=3+t teR y s= X_ yT—l = 2+3 Sol: m=12, n=-3, n=5x-17y+3z+26=0
m n
z=-t
) x—ay=1 X—-2y—-z=0 L
8. Seconsideran las rectas r s{ y y s s{ y probar que no hay ningdn
y-z=1 X+y+z=8

valor de “a” para el cual son paralelas y averiguar el inico valor de “a” para el cudl se

cortan. Hallar el punto de interseccidn en ese caso y el plano que las contiene.
Sol: si a=2 se cortan P(5,2,1) n=5x-7y-3z-8=0, si a#2 no definida.

9. *Estudiar segun los valores del parametro “a” la posicion relativa de las rectasry s

x:(a+2)/1 5 si a=-2 no estd definida
r= y=1 AeR y SEa_X:y_ _z-a Sol :4si a=1 se cortan
1 a® a-1 .
Z=a sia#lA a#-2se cruzan
. . . kx +y+z=k?
10. Estudiar la posicion relativa de larecta r = y yelplano t=x+y+2kz =2,
X+y+kz=k

segun los valores del pardmetro “k”. Sol: esi k = 0:>r|

neSik=1l=>rcnesikz#0Ak#l=rxn

11. *Dados los planos a=ax-2z=15, B=2x+y+z=-7, y=x+y+az=-8a determinar los valores de “a”
para que los planos pasen por una recta y dar dos puntos y un vector director de ella.

Sol: a=-1, A(-15,23,0), B(L-1-8),0(2,-3,~1)

=-X+y+az=0
Hallar los valores de “a” para que los planos corten al plano
B=ax+2y+2z=0

n=X—-Y+2Z=1 en dos rectas perpendiculares.  Sol: valores que discriminan a=-1, a=6. No hay sol.

12
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) x-y=1
1. Hallar el plano que contienea r = { 2y 5 y pasa por el punto P(-1,0,2) Sol: n=3x-y+4z-5=0
X+2z=

x-1 y-2 z-3

2. Hallar el plano m que contiene ar y es paralelaas: r= 3 1

X+2 y-2 z-1
2 4 3
3. Hallar la ecuacion del planos que pasa por A(-1,-1,0) y es paralelo a las rectas

X =3-5t
S_{Bx—y+z:0

r=1y=1+2t,
X+2y—-2=2
z=3

S

Sol: n= 5x-7y+62-9=0

Sol: n= 14x+35y-182+49=0

4. Hallar la ecuacion del plano 7w perpendicular al plano a.=3x+4y+2z—-5=0 que pasa por
los puntos P(1,-2,2) y Q(2,0,-1). Sol: n= -16x+11y+27+34=0
5. Hallar la ecuacion del plano &, que pasa por el punto P(1,0,-1) es perpendicular al plano
X—2y=0
a=X-y+2z+1=0 yademas es paralelo alarecta r = { yo Sol: n= 2x-4y-32-5=0
Z =
6. Hallar la ecuacion de la recta que pasa por el punto P(2,-1,5) y es paralela a los planos
m,=X-3y+z=0Yy m,=2x-y+3z2-5=0 SO|:X_—;2=V_—+11=Z—;5
7. Hallar la ecuacion del plano que pasa por A(4,-2,5) y es perpendicular a los planos
m, =2X-5y-32+1=0 y m,=3x+4y+3z2-3=0 Sol: n= -3x-15y+232-133=0
8. ‘“Recta que pasa por un punto Yy S€ apoya €n otras dos que s cruzan”.
2X-y =5 o= X+2y-3z+1=0
y+z=-1"  |2x+5y+z+2=0
que pasa por el origen de coordenadas y se apoya en ambas. Hallar los puntos de apoyos R

Dadas las rectas r = { , hallar la ecuacion de la recta “t”

yQdetconrys. Sol: t = {ZX ;j’;izoz O R@3i12, -716, 1/6): Q3/11, -14/11, 2111)
9. “Perpendicular comun a dos rectas que se crucen”.
x=0
x-1 +1 z
Dadas lasrectas r=< y=1+A AeR, sEsz—z§
z=-3+2\

a) Estudiar sus posiciones relativas
b) Hallar la recta perpendicular comdn a ambas.
¢) Hallar los puntos de apoyos P y Q de la perpendicular comdnarys.

2 5-0
Sol: t=4 X Y*TZF P(0, 7/15, -61/15), Q(-1/3, 1/3, -4)
5x -16y—-7z-21=0

10. Hallar la ecuacion de la recta que pasa por el punto A(-1,1,2) y se apoya en las rectas:

X=-1+a
rEx_+2:X:z_—1 y s=x+1=2=-% y dar los puntos de apoyo. Sol: t={y=1+2a
3 2 4 3 2 Vs
R(-5/4, 1/2,2), Q(0, 3, 2)
. , X=2z+1 x-2=0
11. Hallar la perpendicular comun a las rectas: r = y s= y los puntos
y=-z+3 y+3=0

—-2X+y+5z-1=0

de apoyo. Sol: t =
poy ° 2Xx-y-7=0
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