PAGINA 88

ACTIVIDADES FINALES

EJERCICIOS Y PROBLEMAS

M 1. Comprueba silosvalores x=-2, x=-1, x=0, x=1 y x =2 son soluciones de las inecuaciones siguientes:
2x+3

a) 3-x<2+5x d)?sz g) x(x+4) <2
b) 14x>2-3 ) 2213 h) G+ 27 >9
+Xx>2-3x 953 > +2)7 >
x+1 2 L _x-1P-6
X -2x+8<0 ) %15 >3 i} 7322 >
M 2. Resuelve |as siguientes inecuaciones:
8 +x
a) 2(3x-3)>6 ) 2x+3)+3x-1)>2x+2) e) 2(3+x > 3
3x-3 Ax+ 8 X x+1 1 —5x
b) 3(3-2x<2(3+x d) B -7 <7 —3x f) 3 —3x2> 3 +4
M 3. Asocia a cada inecuacién su conjunto de soluciones correspondientes:
1y X <oy a) (-9, +29)
2)3x-7>x-1 b) (~e=, 6]
3) K6 x43 ¢ - :
9
4)2(x-3)<x dx>3 N

M 4. Resuelve los siguientes sistemas de inecuaciones:

—=X
1- 2-3 — N
a) X< X 9 5x-7>5-x e) 3 2
3+x<2+5x X+1sx-1 4x—27x—‘l>x
4 3
x+%<3 %+%>8 %—%cz
b) d) f)
4-2x X 4x X X
x< === =k ———>-6
5 2 9 3 5
M 5. Asocia, de forma razonada, las siguientes soluciones con sus sistemas correspondientes:
a) [2x-3<4x-5 b) [x<3 o [ -2x<-6
X+,|>7x—2 X+b6=6 xz0
2ix+ 1) =2x -1<x
i) (3, +o0) i [=2, 0] i) (1, 2)

M 6. Juan tiene la costumbre de subir |a escalera de su casa saltando los escalones de 2 en 2 y la baja con saltos de 3 en 3. No
recuerda con exactitud cuantos saltos da entre la subida y la bajada: entre 45 y 50. ; Cuantos escalones tiene la escalera
de su casa?

[l 7. En un concurso organizado en el aula, una de las pruebas consiste en tirar una moneda 20 veces. Si sale cara al jugador
se le asignan 10 000 puntos y si sale cruz, 6 000. jCuantas caras y cruces han podido salir si se sabe que ha ganado me-
nos de 176 000 puntos?

M 8. Un vendedor recibe una cantidad fija al mes de 600 euros, ademas de un 5% de las ventas que realice. ; Qué cantidad
debe vender para tener un sueldo mensual comprendido entre 1 200 y 1 500 euros?
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SOLUCIONES

1. Los resultados pueden verse en la tabla que sigue:

Inecuaciéon X=—2 Xx=-1 x=0 x=1 X=2
a) no no no Si si
b) no no no Si si
c) no no no no no
d) si si si no no
e) no no no no no
f) no no no no si
0) si si no no no
h) no no no no si
i) no no no no si
2. Las soluciones quedan:
a) 2(3x-3)>6 < 6x-6>6 < 6x>12< Xx>2
3

b) 3(3-2x)<3(3+x) < 9-6x<6+2Xx < -8x<-3 < x>§

C) 2(x+3)+3(x-D)>2(x+2) < 2x+6+3x-3>2x+4 < 3x>1 < x>%

3x—-3 4x+8 X

d)
5 2 4
e) 2(3+x)>8+X & 6+2x>8+x
f x+1_3X21—5x
2
3. Las asociaciones quedan: 1 — ¢) 2 —>d)

4. Los sistemas quedan:

1
) {1—x<2—3x {2x<1 X<3

34+ x<2+5x _ax<-1 <
X>Z

———<—-3X < 12x-12-40x-80<5x-60x < 27x<92 < x<3,/41

< 18+6X>8+X <« Bx>-10 <& x>-2

23

+4 & 3x+3-18x>2-10x+24 < -5x>23 < XS—?

3—>a) 4 — b)

2 » _ 11
= Lasolucibneselrango: xe|=,=
1 4 2
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14

x+£<3 14 X<—
5 X<— o ) 4
b) o 5 o = Lasolucibneselrango: x e [—oo,—J
4-2X 7
X< 5x<4-2x X>—
5 7
) SX=7>5-X 6x>12 [X>2  _ Ejsistemano tiene solucion
3x+1<x-1 2x<-2 x<-1 '
5+£>8
3 5 5x+3x>120 x>15 L )
d) 5_4_x>5 & {9x—8x>90 %290 = La solucién es elrango: x € (90,+x)
2 9
x_—l_x+3<x X>_11
S 2 = 2X —2-3x-9 < 6X —7x<11 L )% -
4x—2_x_—1 12x-6-4x+4>12x 4x > 2 x<—£
4 3 2
., 1 1
= Lasolucibneselrango: x {—7,—5}
X X
577<2 7x-5x<70 x <35 .
f) X X . = {5x—3x>—90 {x>—45 = Lasoluciéneselrango: x e[-45,35]
3 5

5. Lasolucién es: a)con iii)); b)con ii); c)con i)

6. Llamando x al nimero de escalones, tenemos:

45< %X 50 o 45<5?X<5o o 9<%<1o o 54<x<60

El nimero de escalones esta comprendido entre 54 y 60.

7. Llamando x al nimero de caras y (20— x) al nimero de cruces obtenemos:

10000-x+6000:(20-x)<176000 = x<14 = ElIméximonumero de caras conseguido es 14.

8. Llamando x a la cantidad que debe vender cumple:

1200<600+0,05-x<1500 = 12000<x<18000

Debe vender una cantidad entre 12 000 y 18 000 euros.
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PAGINA 89

M 9. Resuelve las siguientes inecuaciones:

a)=¢ +3x+10<0 O x+17-8+4=20 e) X - 11+ 10x<0
2
b) 9% — 6x + 1> 0 g K= ATx+2 X0 X =150
3 15 3
M 10. Resuelve las siguientes inecuaciones:

a) E =0 o) i <0 e)1—>‘l
x=2 x=2 X
37X <o 92225y pX*tl 4220
X+3 X+3 x=1

M 11. ;Qué numeros reales verifican que su cuadrado es menor que su cuadruplo?
M 12. Sin hacer la representacion grafica, estudia para qué valores de x la funcién f(x) = —x* + 4x es positiva.

M 13. Deseamos constuir un cuadro metalico de forma cuadrada. El interior del cuadrado es de acero que vale a 150 euros
el metro cuadrado y el marco de cobre cuesta 30 euros el metro. ;Qué longitud tendra como maximo el lado del cua-
drado si no disponemos de mas de 620 euros?

M 14. Estudia en cada una de las siguientes inecuaciones si los puntos que se dan son o no soluciones de la misma:

a)3x+2y>5; A(1,2),B(-1,2),C(=2, 1)y M (0, 0)

b) 4x + 3y < -2; D 1—,1 L _i,—1 35 _l,o y G _3,1—
4 2 2 4 3

M 15. Resuelve |as siguientes inecuaciones:

ajx-2y<0 b)5x—-2y =23 Q-2x-y>12

M 16. Busca el conjunto salucién o regién factible en los siguientes sistemas:

y=5
X+y<0 x-3y<2 x<3
a N C e)
—x+y>0 y+2>0 ey
xX<y+2
2Xx—y=-3 y=>x-1 Xx=1-y
b) X+y<2 x20 ir<2
) v<4 x>=2

2Xx<5-y

B 17. Escribe los sisternas de inecuaciones que representan las regiones rayadas siguientes:

a) ¥ b) |v ) ¥ d) _|¥

] Aa -1 E 1 1\2 X
: / e ' %
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SOLUCIONES

9. La solucién en cada caso es:

a) -x*+3x+10<0 = x*-3x-10=0 = La solucién queda: (-, 2]U[5,+ =)
b) 9x*-6x+1>0 = (3x-1°>0 = La solucién queda: R—{%}

c) (x+1)*-8x+4>0 = x*-6x+5>0 = La solucién queda: (—o,1JU[5,+x)
(x-1° 11x+2 x*-1
+ <

3 15
e) x*-11x*+10x<0 = La solucién queda: (—»,0]U[1,10]

d) = x+12<0 = La solucién queda: (—o,—12)

f) x*-1>0 = La solucién queda: [1+ =)

10. Las soluciones quedan:

a) Solucion: (2,+«) d) Solucion: (-3,3]
b) Solucion: (—w0,—3)U[3,+ ) e) Solucion: (0,1)
c) Solucién: (2,+ ) f) Solucion: (%1}

11. Todos los nimeros x que verifiquen x*<4x, es decir, los valores del intervalo (0,4).
12. Todos los nimeros x que verifiquen —x*+4x>0, es decir, los valores del intervalo (0,4).
13. Llamando x al lado del cuadrado obtenemos: 150-x*+30-4x<620.

Las soluciones son los valores de x que estén en el intervalo (-2,47;1,67). Luego la longitud
maxima del cuadro es de 1,67 metros.

14. Las soluciones de las inecuaciones son: a) El punto A b) Los puntos E, Fy G.
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15. Las soluciones son las regiones rayadas.

a) x—2y < 0 VA
21 .
14 .
o] 2 4 X

c) 2x-y > 2 Y A

[&]
=<y

b) bx-2y = 3 Y A
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16. En cada uno de los casos queda

a C e
) Kty=0 ) ) 4
::X}
1t +—t++++t+>» f > .iiyiiiii::
1l y+2=0
X+y=2 ::
—X+y:0
b) f) A
4 y=2
N
——+—> ——— t
x=3 X=-2 ::

17. Los sistemas de inecuaciones son:

x>0
1 3 1 y>-3
X>— X< X<—
a) b) C) d){y<-1
xX<3 y>-3 y>1
X+2y <2
y<-1
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TIVIDADES FINALES

M 18. Encuentra los vértices de las regiones factibles solucion de cada uno de los siguientes sistemas de inecuaciones:

x-y>0 y<2
a) ¢ y>0 y=-1
X+y—-6<0 9 x<0
X—y+3>0
yz-4 X+2y<12
by { x—y+1>0 y>x
x+y+1<0 el x>0
y=0

M 19. En el dibujo esta representada la region factible que es solucién de un sistema de inecuaciones.
Busca el citado sistema y halla los vértices de esta regién factible.

Y

M 20. Halla el &rea de |a parte del plano que curnple las condiciones: : —

y=>x, x>-5 -2<y<2 ._ o e

M 21. Un quiosco vende boligrafos a 0,2 euros y cuadernos a 0,6 euros. Llevamos 2 : == B
euros y pretendermos cornprar los mismos cuadernos que bolfgrafos por lo ST B
rmenos. ¢Cudl serd el maximo numero de piezas que podemos comprar? : e 3

M 24. Entre dos cofres tienen mas de 10 monedas. El nimero de monedas del cofre

rojo disrrinuido en 6 es inferior al triple del nimero de monedas del otro cofre. {Cudntas monedas puede contener
cada uno de estos cofres?

M 22. La edad de un padre es 30 afios mayor que la de su hijo. ¢Para qué edad del
hijo la edad del padre supera en 6 afos el doble de la del hijo?

M 23. Con un cordel de 8 m queremos rodear un tridngulo isésceles. ;Qué medida
puede tener este triangulo?

M 25. En un campeonato de mus, cada partida ganada vale 2 puntos y cada partida perdida, 1 punto; ademas, no puede ha-
ber ernpates. A una pareja le faltan diez partidas por disputar. Para consequir dicho campeonato tendran que lograr
un minirno de 16 puntos. ;Cudntas partidas han de ganar?

M 26. Mezclamos azlcar de 2 euros/kg con otra de 3 euros/kg, y queremnos obtener una mezcla de calidad intermedia cuyo

precio no sobrepase las 2,6 euros/kg. Para conseguir 60 kg de esta calidad intermedia, qué condiciones deberan cum-
plir los pesos de |as dos clases rezcladas?
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SOLUCIONES

18. En cada caso quedan:

a) (0,0); (0,6); (3,3) c) (-4,-1);(-1,2);(0,2);(0, -1)

19. El sistema y los vértices quedan:

5x-2y>-15
X+y<4} = Los vértices son:(-15);(-5,—5);(4,0)
5x -9y <20

20. El célculo sobre el recinto queda:

v>x, x>-b, -2<y<2
e
yv=x
x=-5
12 y=2 4 .
El area del recinto es de
18 unidades cuadradas.
5 0 X
__2 = —2

21. Sean x e y el numero de boligrafos y cuadernos, respectivamente, que podemos comprar. Se
debe cumplir:

Y
W\ x>0 Las soluciones son el conjunto
< y>0 de pares enteros dentro del recinto
X+ 3y =10 X<y = rayado. Es decir :
"3 0,2x+0,6y <2 (0,1) (0,2) (0,3) (11) (1,2) (1,3) (2,2)

22. Para que se cumplan las condiciones del enunciado el hijo debe tener 24 afios como minimo.
Este resultado satisface al sistema que se obtiene del enunciado, llamando P a la edad del
padre y H a la del hijo:

P-H>30

= H>24 afios
P=2H+6
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23. Llamando x e y a los lados del triangulo, debe cumplirse:

x>0 . , L, .

Las medidas seran las coordenadas de la regién de soluciones del
y>0 sistema de inecuaciones anterior. Estas aparecen a continuacion en la
2x+y<8 region sombreada.

24. Llamando x al numero de monedas del cofre rojo, e y al nUmero de monedas del otro cofre.
Dichas cantidades deben cumplir el sistema:

x>0,y>0 Las soluciones del problema son las coordenadas
X+y>10 enteras de los puntos que aparecen en la region

x -3y <6 marcada en el siguiente diagrama.

25. Llamamos x al niUmero de partidas ganadas; se debe cumplir:
2-x+(10-x)-1>16 = x=6 = Portantohade ganar masde5delas10 partidas.

26. Se debe cumplir: 2-x+3-(60-%x)<2,6-60 = x>24

Por tanto deben mezclarse 24 o mas kilos de 2 euros/kg con 36 0 menos kilos de 3 euros/kg.
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