1. Contesta a los siguientes apartados utilizando la teoria del Binomio de Newton:

1 4
a) Desarrollar la potencia (:v — —) y simplificar en lo posible el resultado. (1 punto)

T

1\ 6
b) Escribe, simplificado, el término de grado 4 en el desarrollo de (21‘ + —) . (0,5 puntos)
x

2. Contesta a las siguientes cuestiones relacionadas con los radicales:

V832 -3V72
V2

b) Simplifica reduciendo a comun indice y extrayendo factores:

a) Simplifica la siguiente expresion:

(0,6 puntos)

v abv/ a2 b
N a2bh3

(0,6 puntos)

c) Racionaliza y simplifica el resultado: (0,8 puntos)

V2
2v2+3
3. Disponer la siguiente operacion en notacion cientifica y, posteriormente, dar el resultado en notacidén
0,00016 (25 - 10% + 2000)

0,0025

cientifica con tres cifras significativas (utilicese la calculadora): (0,8 puntos)

Determinar una cota del error absoluto. (0,2 puntos)

4. Hallar, en forma de intervalo, los nimeros reales que verifican la siguiente desigualdad: |z — 4| > 3.

(0,5 puntos)

5. Factorizar el siguiente polinomio: ° — 5% — 2® + 1922 — 14z. (0,6 puntos)

Escribir todas sus raices. (0,4 puntos)

6. Realiza la siguiente operacion con fracciones algebraicas y simplifica el resultado: (1 punto)

2?+1 22—2x+1
x (x —1)2

7. Resuelve las siguientes ecuaciones:

2 24
2) (x—Q)x—x_g —xz — (z—2)>—4 (1 punto)
b) vV2z — 1+ vz +4=6 (1punto)
—1
c) a 3—|—x:2 (1 punto)

x+1_:r;—1
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Soluciones

1. a) L' 1 62 (= 2 ga (2 3+ LY
. a —— | =1 —4x"— |\ —=| —4r|— — ] =
T Nz NG NG NG
1 1 1 4 1
:x4—4x3£+6x2——4x—+—:x4—4x2\/5+6x—ﬁ+—2
x x

x x x/x  x?

b) (290 + i)G = (2x)6+6(2:c)5é+15(2x)4 (1>2+20(2x)3 <1)3+15<2x)2 (l>4+6(2x) <l)5+

€T
1\’ 60 12 1
— ] =642% + 1922 + 2402® + 160 + — + — + —
T xr2 r 16

Por tanto el término de grado cuatro es 192x%.

2 V8—V32-3VT2 _2v2-4V2-3-6v2 _(2-4-18)Vv2

2. = -20
V2 V2 V2
b) m«?’/cﬁb‘l\/ﬁ _ 2a2p2 3/ q8p16 1/ p30 _ 1\2/a10b48 _ 1w ql0p48 o T " 7
Va2b3 N absh? N absh? abt?
9 V2 V2(2v2-3) 4-3v2 4-3v2 4-3ve L s
2v2+3  (2v2+3)(2v2-3) (2v2)'-32  8-9 ~1
0,00016 (25 - 10% + 2000) 1,6 - 10_4(2, 5-100+2- 103) 3
3. = =1,73-10
0,0025 2,50 - 1073

Con tres cifras significativas, la cota del error absoluto es 0,005 - 103 = 5. El resultado exacto es 1728 =
1,728 - 10? que, si se redondea a dos cifras significativas es 1,73 - 103 = 1730. Obsérvese como no se
comete un error mayor que 5 al tomar 1730 como aproximacién de 1728.

4. Resolvamos la desigualdad contraria: |z —4| <3< —3<2-4<3& 1<z <7< x€(l,7.Por
tanto el intervalo de nimeros que verifican la desigualdad |x — 4| > 3 es (—o0, 1) U (7, +00).

5. Extraemos x factor comin: z° — 5z — 23 + 1922 — 142 = z (2* — 523 — 2% + 192 — 14). Apli-
cando la regla de Ruffini se obtienen dos raices de z* — 52% — 22 + 192 — 14: 1 y —2, con lo que
25 —5xt — 2% + 1922 — 4o = x(z — 1)(x + 2) (2® — 62 + 7).

Finalmente, para obtener las raices de 2% — 6z + 7 resolvemos la ecuacién x> — 6z + 7 = 0:

+ ) + +2v2
_6 \/36 8:62\/526 2\/_:3i\/§

T

De este modo la factorizacién queda:

2° — 52t — 23 + 1927 — 14w = 2(x — 1)(z + 2) (x—<3+\/§>) <x—(3—\/§>) =
=z(x —1)(x +2) (m—B—\@) (m—3+\/§>

Las raices son: 0, 1, —2, 3 + /2 y3— V2.
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6.

7.

?+1 22 —204+1 (z—1P2@*+1) z(a*—-22+1)

(2 =2x+1)(a?4+1) 2°—22°+ax

x (x —1)? z(z —1)2 r(x—1)2 z(z —1)2 z(z —1)2
(' —20° +20° =20+ 1) — (2® —22° +2) o' —-32%+42* -3x+1 (z—-1)0@*—x+1)
x(zr —1)2 B z(z —1)? B z(z —1)?
2 —z+1
T

Hay una forma mds sencilla de hacerlo si tenemos en cuenta que x> — 2z + 1 = (x — 1)%. Entonces:

?+1 2?—2x+4+1 22+1 (z2—1)2 a*+1 1_x2+1 r 2?—z+1
T (r—1)22 (x—1)2 oz T x
2 224
a) (1—2)a—T 2 T TR (04 Gu(r—2)—2(042)—3(27—4) = 6(2—dr+4)—24

3 2
62> — 122 — 22 — 4 — 322 + 12 = 62% — 242 + 24 — 24 < 322 — 142 + 8 = 62° — 241 &

C10+£I00+96  10£14 o =% =4
= ; ===

32— 10x —8 =02z

T9 — —

(S
wno

b V2r—14+Ve+4=6V2r—1=6—-Vr+4=62r—-1=36—-12Ve+4+or+4&
12V +4 =41 — 1 < 144(x +4) = 1681 — 82z + 2 & 2% — 2262 + 1105 =0

El discriminante es A = (—226)% — 4 - 1- 1105 = 51076 — 4420 = 46656.

226 £216  Jri = 221
5 =

Entonces: x =
To — 5

La solucién z; = 221 no es valida pues v/2 - 221 — 1 + /221 +4 = V441 + V225 =21 + 15 =
36 # 6.

i;i _ii=2<:>(x—1)2—<3+x)(x+1)22(“1)(9”‘1)@

S -20+1-Bz+3+2°+2) =2 -2 6r-2=22" -2 22"+ 62 =0«
1'120

&2r(r+3) =0«
172:—3
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