BLOQUE Il : Geometria Tema 7. Geometria analitica |
1.-VECTORES EN EL PLANO.

Un vector fijo es un segmento orientado. Se representd\—;ﬁbr El punto A es el origen, y el punto B, el extremo.

a) El médulo: es su longitud. Se representa t)@‘ .

Las caracteristicas de un Vecﬂé son: $ b)Ladireccion: es la direccion de la recta que lo contiene. Dos vectores tier
la misma direccion si estan situados sobre la misma recta o rectas parale
¢) El sentida es el que va del origen al extremo.

Un vector libre es un vector fijov = AB que representa a todos los vectores que tienen el mismo maédulo, direccion y se
Coordenadas de un vector definido por dos puntoSi P( P, pz) y Q(oa,qz) se tieneFQE q- ﬁz(ql,qz) —(pl, pz)
=(q- P.%-p.)

Dado el vectorv = (vl,vz), su modulo edv|= /v;2 + v,2.

Un vector unitario tiene de modulo uno. Para hallar un vector unitario en la direccion del \)Tect(}vl,vz), se dividen
, | VW
sus coordenadas por el médulo\ded =| —=,-2 |.
{WHWJ
Determinacion de puntos en el plano.
Para determinar puntos en el plano, se aplican las operaciones con vectores a los vectores de posicién.

Si el puntoM es el punto medio deAB entonces:

(x2,¥2)

(= Xt %e
AN =1 AB A SR 2

o AM=ZAB ~ (> x ¥ ¥)=2 (%= % y,-v)) %t
2

Sea A’ el punto simétrico aA con respecto & .

» Alx,y)

Como el puntoP es el punto medio del segmenm entonces:

e _XX
2 P, ¥a) X, = o X=2X. —
' _[( Xt X Wty ? 2 2mh
Alx, yn) (XZ’ y2) = , N
2 2 _ %ty :
Y, = 2 - Y=2Y,~ Y,

Producto escalar: Operacion que permite medir en el plano (longitudes y angulos).

El producto escalar de dos vectores es el nameeose obtiene al multiplicar sus médulos por el coseno
angulo que forman. U= 0| (V| [osar
Consecuencias que se derivan:

y mismo sentido:UCV = |t V| CcostP= 0] ¥
y distinto sentido:ul¥/ = |C|| [M [cod 8C= —| U| [|P|

= Dos vectores no nulos son perpendiculares (u ortogonales) si y solo si su producto escalar es cero.
ublv - ulv=0 siendo G#0 y VvZ£0

= Sj dos vectores tienen la misma direcci6

Expresion analitica del producto escalar (en una base ortonormal):
El producto escalar de dos vectoigs (ul, uz) y v= (vl,vz) es la suma del producto de sus coordenadas:

uv=uylv+u,lv,

2.-ECUACIONES DE LA RECTA EN EL PLANO.

Conocido un punto A(a1 az) y un vector director V= (Vl,VZ)
(Un vector director de una recta es cualquier vector que esta en la recta o es paralelo a ella)

ECUACION DE LA RECTA EJEMPLO A(2-1) v =(-31)
p=a+Av con AOR

(xy=(a,a)+tv.v,)

Ecuacion vectorial (xy)=(2-2+A(-31) con AOR
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Ecuacién punto-pendient

. . X=a,+ Ay x= 2-3]
Ecuaciones paramétricas con AOIR con AOIR
y=a,tAv, y=-1+
X= - _
Ecuacién continua QoY% x-2_y+l
Vi Va -3 1
_ : A 1
y-a-= n{x— ai) S|endom—v— y+1= _E(X_Z)
1

La pendiente de una recta determina su incline

La pendiente de una recta coinci
con la tangente del &ngulo que forr
la recta con la parte positiva del ¢

V.
Pendientem = —2 =tga
Vl

de abscisas. T

Si la recta es crecientdd< a < 9(P Si la recta es decrecient®0< g <180
Y r Y
/ N
W 7
vig tga >0 [ tga <0
/ & i m>0 Yl N m<0
v (‘ { i
. -~ — ; i 1 1
Ecuacion explicita y=mx+n M:pendiente de la recta y=——x-=
N:ordenada en el origen 3 3
Ecuacioén general Ax+ By+C =0 x+3y+1=0

Conocidos dos puntos A(aiaf) y B(bl,bz)“Dos puntos_distintosde IR? determinan una recta y sélo una que lo

contiene”. Se toma uno de los punt@g31) o B(54), y, como vector director, el vectéB.

Paso de una ecuacion a otraPara pasar de una ecuacion a otra hay que hallar un punto y un vector director. Si n
la ecuacién general, previamente se hallan dos soluciones particulares.

Incidencia entre punto y recta. Un punto esta en una recta si verifica su ecuacion.

3.-POSICION RELATIVA DE DOS RECTAS EN EL PLANO.

Consideremos I':

SeaV. un vector director

Seam, su pendiente

Sean, su ordenada en el origen

Sea Ax+ B y+C, =0 su ecuacion general

SeaV, un vector director
Seam, su pendiente
Seal, su ordenada en el origen

Sea Ax+ B.y+C, =0 su ecuacion general

|  POSICIONES | VECTORES DIRECTORE§$ PENDIENTES ECUACION EXPLICIFA ECUACION GENEF:H\L
S
c
A vr 7 18\73 Z Z ﬁ Z E
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C n#n A B C,
A
S — —
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4.-DISTANCIAS.

4.1.-Distancia entre dos puntos. Sedd y Q dos puntos del plano, entonceéP, Q) = ‘ﬂ

4.2.-Distancia de un punto a una recta.
Dados un puntd®p,, p,) y una rectar: Ax+ By+C =0, se entiende patistancia
del punto P alarectar la minima distancia entre dicho punto y cualquier punto de la rec’

a(p,r)= AR+ BR:*C !

Y /P

\/Az +B? 0| —= X
4.3.-Distancia entre dos rectas.
Y
Se entiende por distancia entre dos rectas a la menor distancia que se pue
obtener al tomar un punto de cada una de ellas. A\ L
o r
= Sj las rectas son secantes o coincidentes, la distancia entre ellas es cero. ‘
= Si las rectas son paralelas, se toma un punto de una de ellas y se calcula su distan . 2 .
a la otra recta.
d(t, s)=0
d(r,s)=d(P,s)=d

5.- ANGULOS ENTRE RECTAS.
[y
Para cada valor da, tal que—1<a<1, existen dos angulos cuyo coseno valeCosa =a y =
CO€360’—0') = a. Consideraremos que el angulo entre los dos vectores es el menor de és, =

360° — a

: e uly
5.1.- Angulo que forman dos vectoresco{u,vj

5.2.-Angu|o entre dos rectas.

I
/ Se llama angulo entre dos rectas al menor angulo que forman las rectas al cortars
<o angulo coincide con el &ngulo de sus vectores directores.

a7 v
Las pendientes de dos rectas perpendiculares son inversas y opuestas.
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