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No olvides incluir el codigo en cada una de las hojas de examen.

Este examen tiene CINCO ejercicios, de 2,5 puntos cada uno. EL PRIMER EJERCICIO ES
OBLIGATORIO y de los otros cuatro debes elegir TRES.

En caso de responder a mas preguntas de las estipuladas, las respuestas se corregiran en
orden hasta llegar al nimero necesario.

Las respuestas deben escribirse con boligrafo azul o negro. No pueden usarse ni lapiz, ni
boligrafo borrable, ni boligrafo de otro color.

No se podran usar calculadoras que tengan alguna de las siguientes prestaciones:
pantalla gréfica, posibilidad de transmitir datos, programable,

resolucién de ecuaciones, operaciones con matrices,

calculo de determinantes,

calculo de derivadas e integrales,

almacenamiento de datos alfanumeéricos.
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EJERCICIO OBLIGATORIO (2,5 puntos). Segun estimacion de cifras de cancer en 2024,

el nimero de canceres diagnosticados en Espafia durante el afio 2024 alcanzara los 286.664

casos, lo que supone un ligero incremento del 2,65 % respecto a 2023 con 279.260 casos,

segun el informe “Las cifras del cancer en Espafia 2024”, elaborado por la Sociedad Espafiola

de Oncologia Médica (SEOM) y Red Espafiola de Registros de Cancer (REDECAN).

La estimacion por edad y sexo es la siguiente: 5,56 % menores de 45 afios, de los cuales el

62,86 % son mujeres; 59,77 % mayores de 65 afios, de los cuales el 39,11 % son mujeres; del

resto, el 42,25 % son mujeres.

(@) (0,75 puntos) Seleccionada al azar una persona que ha tenido cancer en 2024, calcula la
probabilidad de que sea mujer.

(b) (0,75 puntos) Calcula el nimero probable de mujeres que han tenido cancer en 2024 que
son mayores de 65 afos.

(c) (0,75 puntos) Seleccionada al azar una mujer que ha tenido cancer en 2024, calcula la
probabilidad de que tenga 65 afios 0 menos.

(d) (0,25 puntos) Seleccionada al azar una persona que ha tenido cancer en 2024, ;qué es mas
probable, que sea mujer o que no lo sea? Razona tu respuesta teniendo en cuenta
unicamente los resultados anteriores.

SEGUNDO EJERCICIO (2,5 puntos). Responde solo a uno de los dos apartados.

(2A) Sea el siguiente sistema de ecuaciones lineales:
X+3z=3+ay

Z+ax+y—-2=0
X+2z-y=1

(a) (1,5 puntos) Discute la existencia de solucion segun los valores del parametro a.
(b) (1 punto) Si es posible, resuélvelo en el caso a =0.

(2B) Sea o un numero real y

l ol
A={0 1 1{.
0 a1
(a) (0,5 puntos) Encuentra los valores del parametro a para los que existe la matriz inversa

de A.
(b) (2 puntos) En el caso particular en que « =0 calcula, si es posible, A™ y A%®,

TERCER EJERCICIO (2,5 puntos). Responde solo a uno de los dos apartados.

(3A) (2,5 puntos) Halla el punto P” simétrico de P(4,—3,0) respecto de la recta r que pasa
por los puntos A(-2,0,1) y B(-2,-1,0).
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(3B) Sean m el plano que pasa por los puntos A(2,3,4), B(3,-1,-2), C(5,-1,2) yr larecta
que pasa por los puntos D(6,-5,—4), E(7,1,4).

(@) (1,5 puntos) Calcula el angulo entre el plano 1 y la recta r, expresando el resultado en
grados, minutos y segundos.

(b) (1 punto) En caso de que r y m se corten, calcula el punto de interseccion. En caso
contrario, calcula la distancia entre la recta r y el plano .

CUARTO EJERCICIO (2,5 puntos). Responde solo a uno de los dos apartados.

_x

X2 -3x—-4"

() (1 punto) Encuentra las asintotas de la funcion f.

(b) (1 punto) Halla los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la funcion f.

(c) (0.5 puntos) Calcula la recta tangente a la grafica de la funcion f en el punto de abscisa
x=0.

(4A) Sea f(x)=

(4B) Nos han pedido que hagamos un estudio para la fabricacion de tazas cilindricas. Como

condicion han impuesto que deben tener una capacidad de 216m cm?®. La empresa quiere que

la fabricacion sea lo mas economica posible.

(a) (1,5 puntos) Calcula las especificaciones de medidas que deben enviar a fabricacion para
lograr el objetivo.

(b) (1 punto) Las tazas iran coloreadas por el exterior con un material cuyo coste es de 3 €/m?.
Calcula el coste de imprimacién de una taza.

QUINTO EJERCICIO (2,5 puntos). Responde solo a uno de los dos apartados.

(5A) Calcula las dos integrales siguientes:
(a) (1,25 puntos) I(2x+5)ezxdx.

X+7

b) (1,25 t ——dx
(b) ( puntos) JX2+1OX+25

(5B) Se consideran la parabola de ecuacion y=x*>—-3x y larecta x+y=8.
(@) (1,25 puntos) Dibuja el recinto limitado por esas dos curvas.

(b) (1,25 puntos) Calcula el area del trozo de ese recinto que queda en el primer cuadrante.
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Soluciones

EJERCICIO OBLIGATORIO (2,5 puntos). Segun estimacion de cifras de cancer en 2024,

el nimero de canceres diagnosticados en Espafia durante el afio 2024 alcanzara los 286.664

casos, lo que supone un ligero incremento del 2,65 % respecto a 2023 con 279.260 casos,

segun el informe “Las cifras del cancer en Espafia 2024”, elaborado por la Sociedad Espafiola

de Oncologia Médica (SEOM) y Red Espafiola de Registros de Cancer (REDECAN).

La estimacion por edad y sexo es la siguiente: 5,56 % menores de 45 afios, de los cuales el

62,86 % son mujeres; 59,77 % mayores de 65 afios, de los cuales el 39,11 % son mujeres; del

resto, el 42,25 % son mujeres.

(@) (0,75 puntos) Seleccionada al azar una persona que ha tenido cancer en 2024, calcula la
probabilidad de que sea mujer.

(b) (0,75 puntos) Calcula el nimero probable de mujeres que han tenido cancer en 2024 que
son mayores de 65 afios.

(c) (0,75 puntos) Seleccionada al azar una mujer que ha tenido cancer en 2024, calcula la
probabilidad de que tenga 65 afios 0 menos.

(d) (0,25 puntos) Seleccionada al azar una persona que ha tenido cancer en 2024, ;qué es mas
probable, que sea mujer o que no lo sea? Razona tu respuesta teniendo en cuenta
Unicamente los resultados anteriores.

Llamamos A = “Ser menor de 45 afios”, B = “Edad entre 45 y 65 afios”, C = “Mayor de
65 anos” y M = “Ser mujer”.

Realizamos un diagrama de arbol.

Nos dicen que P(A) =0.056, P(C) =0.5977, P( B) =1-0.0556-0.5977 = 0.3467,

P(M/A)=0.6286, P(M /B)=0.4225y P(M/C)=0.3911.

Mujer
P(M/A) = 0.6286

Menor de 45 afios

P(A) = 0.0556
Hombre
Mujer
. P(M/B) = 0.4225
Céncer, edad y Entre 45y 65 afnos
género P(B) = 0.3467
Hombre
Mujer

P(M/A) = 0.3911
Mayor de 65 afios

P(C) =0.5977

Hombre

(a) Debemos calcular P(M ) . Aplicamos el teorema de la probabilidad total.
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P(M)=P(A)P(M/A)+P(B)P(M/B)+P(C)P(M/C)=

=0.0556-0.6286 +0.3467-0.4225+ 0.5977-0.3911={0.4152

(b) Calculamos P(M NC).

P(MNC)=P(C)P(M/C)=0.5977-0.3911=0.23376047

El namero de canceres diagnosticados en Espafia durante el afio 2024 alcanzara los 286.664
casos. EI NUmero esperado de mujeres mayores de 65 afios serd 0.23376047 - 286.664 =
67010.71 mujeres.

Aproximadamente seran 67011 las mujeres mayores de 65 afios con cancer en el afio 2024.

(c) Calculamos la probabilidad de que elegida al azar una mujer que padece cancer esta sea
mayor de 65 afios: P(C IM ) Es una probabilidad a posteriori. Aplicamos el teorema de

Bayes.
P(CAM) ~0.2338

P(M) 04152

P(C/M)= 0.5631

La probabilidad de que al elegir una mujer con cancer esta tenga 65 afios 0 menos vale
1-0.5631=0.4369.

(d) En el apartado (a) hemos visto que la probabilidad de que una persona enferma de cancer
sea mujer tiene un valor de 0.4152, menor que 0.5, por lo que la probabilidad de que un
hombre padezca cancer es 1 — 0.4152 = 0.5848.

Como 0.4152 < 0.5848 podemos afirmar que es mas probable que un hombre padezca
cancer.
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(2A) Sea el siguiente sistema de ecuaciones lineales:
X+3z=3+ay

Z+ax+y—-2=0
X+2z-y=1

(@) (1,5 puntos) Discute la existencia de solucion segun los valores del parametro a.
(b) (1 punto) Si es posible, resuélvelo en el caso o =0.

(a) Ponemos orden en el sistema de ecuaciones planteado.

X+3z=3+ay X—ay+3z=3
Z+ax+y-2=0=>Jax+y+z=2
X+2z-y=1 X—y+2z=1
1 —a 3
La matriz de coeficienteses A=« 1 1|y la matrizampliada es
1 -1 2
1 - 33
A/IB=la 1 1 2]|.
1 -1 21

Averiguamos cuando se anula el determinante de A.

1 -a 3
|A|:a 1 1=2-a-3a-3+2a°+1=2a°-4a
1 -1 2

a-2=0-[a=2]

Nos planteamos tres situaciones diferentes que analizamos por separado.

|Al=0=2a"-4a=0= 20{(0{—2):0:{

CASOL1L.Sia#0y a=#2.
En este caso el determinante de A es no nulo y el rango de A es 3, al igual que el rango
de A/B y el nimero de incognitas (3). El sistema es compatible determinado (una Unica
solucion).

CASO 2.Si a=0
En este caso el determinante de A es nulo y el rango de A no es 3.
Transformamos la matriz ampliada A/B en otra equivalente mas facil de estudiar.

0 33 Fila32—Filal? 0 3 3

A/B cl) 1 12 b 121 cl> 1 1 2
= ~121 0 -3 -3 = =

1 -1 21 0 -1 -1 -2

0 -1 -1 —-2—> Nuevafila3?
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Fila32+Fila22 A8

———
0 -1 -1 -2 1 0 33
:>0 1 1 2 =0 1 12
0 0 O O — Nuevafila3? LQ_QO

A

La matriz A tiene rango 2, al igual que la matriz A/B, siendo menor que el nimero de
incognitas (3). El sistema es compatible indeterminado (infinitas soluciones).

CASO3.Sia=2
En este caso el determinante de A es nulo y el rango de A no es 3.
Transformamos la matriz ampliada A/B en otra equivalente mas facil de estudiar.

Fila22-2-Filal?

1 233 2 1 1 2
AlB=|2 1 12|=y, , o &

112l 0 5 -5 —4— Nuevafila22
Fila3?-Fila1?
L1 2 1 1 2 3 3
1 2 -3 _3 =0 5 -5 4=
0 1 -1 —2->Nuevafila3® 0 1 1=
5.Fila3®— Fila 2 —
0 5 -5 -10 1233
0 5 5 4 —=|0 5 -5 —4
0 0 0 -6 Nuevafilaz| |2 9 0 -6

A

La matriz A tiene rango 2 y la matriz A/B tiene rango 3. Los rangos son distintos y el
sistema es incompatible (sin solucidn).

Resumiendo: Si a #0y «a # 2 el sistema es compatible determinado, si & =0 el sistema
es compatible indeterminado y si a =2 el sistema es incompatible.

(b) Para =0 el sistema es compatible indeterminado (caso 2), tiene infinitas soluciones.
Resolvemos el sistema partiendo del sistema triangular equivalente obtenido en el apartado

anterior.
A/B
—
1 0 33 Xx=3-31
X+3z2=3 X=3-3z
0112|=> = =>y=2-1;1eR
y+z=2 y=2-1
0 00O z=1
A
Xx=3-31
Las soluciones del sistema tienen la expresion < y=2-A , para cualquier valor 1 eR.
=1
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(2B) Sea o un namero real y

l ol
A=0 1 1].
0 a1
(@) (0,5 puntos) Encuentra los valores del pardmetro o para los que existe la matriz inversa

de A.
(b) (2 puntos) En el caso particular en que o =0 calcula, si es posible, A™ y A%,

(a) Para que la matriz A tenga inversa su determinante debe ser distinto de cero. Averiguamos
cuando se anula su determinante.

1l o
|A|= 0 1 =l-«
0 «a

A=0=1-a=0=[a=1]

Cuando « #1 el determinante de A es distinto de cero y la matriz A tiene inversa.

1 01
(b) Si =0 lamatrizqueda A=|0 1 1|.Estamatriz tiene inversa. La calculamos.
0 1
10
|A=10 1 2§=1+0
00
1 0 1 0 00 0
+ - +
Adj| 0 1 11 11 1
T 1 0 -1
L Adj(A) 11 1 00 Lo o
A 1 11 p1 g1
0 0 1
00 10 10
+ - +
10 00 01

Calculamos las primeras potencias de la matriz A en busca de una regularidad.

1 0 1)1 0 1) (1 0 1+1) (1 0 2

A*=|0 1 10 1 1|=[0 1 1+1|=|0 1 2

0 01)lo0 0 1) (0 0 1 0 01
1 0 2)1 0 1) (1 0 1+2) (1 0 3
A=A*A=l0 1 2|0 1 1|=/0 1 1+2|=|0 1 3
00 1)J0O0 01) (0 0 1 0 01
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1 0 n 1 0 2025
Observamosque A"=[0 1 n|,porloque A** =0 1 2025
0 01 0 0 1
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(3A) (2,5 puntos) Halla el punto P” simétrico de P(4, -3, 0) respecto de la recta r que pasa
por los puntos A(-2,0,1) y B(-2,—-1,0).

LIS
T

Hallamos la ecuacion de la recta que pasa por los puntos Ay B.

A(-2,0,1)

B(-2,-1, o)} = AB=(-2,-1,0)-(-2,0,1)=(0,-1,-1)

v, = BA=(0,1,1)}
—

r.-sy=4 ;21€elR
A(—Z,O,l)el’ 714

Hallamos la ecuacion del plano perpendicular a la recta que pasa por el punto P. Al ser el
plano perpendicular a la recta el vector director de la recta es el vector normal del plano.

ﬁ=\7r=(0,1,1)} 7 y+7+D=0
=

=-3+0+D=0=D=3=|7:y+2+3=0
P(4,-30)ex| P(4-30)ex }

Hallamos el punto M de interseccion del plano 7:y+z+3=0 ylarectar.

X=-2
r=qy=41

z=1+1
r:y+z+3=0

> A+1+4+3=0=221+4=0=>

X=-2
=S A=-2=y=-2 =M (-2,-2,-1)
z=1-2=-1
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Obtenemos el punto P~ sumando al punto M el vector PM .

M (-2,-2,-1)

P(4,-3,0) } =PM=(-2-2-1)-(4-30)=(-6.1-1)

P'=M +PM =(-2,-2,-1)+(-6,1,-1) = (-8,-1,-2)

El punto P” simétrico de P(4, -3, 0) respecto de la recta r que pasa por los puntos
A(-2,0,1) y B(-2,-1,0) tiene coordenadas P"(-8,-1,-2).
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(3B) Sean el plano que pasa por los puntos A(2,3,4), B(3,-1,-2), C(5,-1,2) yr larecta
que pasa por los puntos D(6,-5,—4), E(7,1,4).

(@) (1,5 puntos) Calcula el &ngulo entre el plano m y la recta r, expresando el resultado en
grados, minutos y segundos.

(b) (1 punto) En caso de que r y m se corten, calcula el punto de interseccion. En caso
contrario, calcula la distancia entre la recta r y el plano .

(a) Hallamos la ecuacion del plano que contiene los puntos A, By C.

A(2.34)er u=AB=(3-1-2)-(234)=(1-4,-6)
B(3-1-2)ex=>v=AC=(5-12)-(234)=(3-4,-2) 1=
C(5,—1,2)e7z C(5-12)ex

X-5 y+1 z-2

= 8x—-40-18y—-18-4z+8+122-24+2y+2-24x+120=0=>

= -16x-16y+8z+48=0=|7:2X+2y—-2-6=0

Hallamos la ecuacion de la recta que pasa por los puntos Dy E.

N — X=7T+a

D(6,-5-4)er =DE=(7,1,4)-(6,-5-4)=(16,8
( )€ = ( )= )=(16:8) =r:iy=1+6a
E(7,1,4)er E(7,1,4)er 7=448q

Determinamos el angulo que forman el vector normal del plano con el vector director de

la recta.
7:2x+2y-2-6=0->n=(2,2,-1) I (E7A
i = cos v, ) = e =
v, =(1,6,8) Inf-|v
(2,2,-1)(1,6,8) _2+12-8_ 6 _ 2

N R NN RN

O R B R

El angulo que forma la recta con el plano es de 90° — 78°31°16"" = 11°28°44"",
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(b) La recta y el plano forman un angulo aproximado de 11° por lo que no pueden ser
paralelos. La recta debe cortar al plano en un punto Q. Determinamos las coordenadas de
este punto resolviendo el sistema formado por sus ecuaciones.

X=7T+a
r:qy=1+6a
=2(7+a)+2(1+6a)-4-8a-6=0=
Z2=4+8cx

T:2X+2y—72-6=0

=144+20+2+120-4-80-6=0=6+6a=0=>a=-1=

X=7-1=6
=>iy=1-6=-5= Q(6,—5,—4)
z2=4-8=-4

El punto Q donde la recta corta al plano tiene coordenadas Q(6, -5, —4).
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_x

X —3x-4"

(@) (1 punto) Encuentra las asintotas de la funcion f.

(b) (1 punto) Halla los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la funcion f.

(c) (0.5 puntos) Calcula la recta tangente a la gréfica de la funcion f en el punto de abscisa
x=0.

(4A) Sea f(x)=

(@ El dominio de la funcion son todos los nimeros reales menos los que anulan el
denominador.

- 3+5 1—x
3+4/(-3) -4(-4 + I
X?—3x—4=0=x= ( )2 ( ):3;5: 325
;z -1=x
2
El dominio de la funcion es R—{-1,4}.
Asintotas verticales. x=a
¢ X=-1 es asintota vertical?
lim f(x)=lim——— =+ "1
x——1 x>-1x°—3x—-4 (_1) _3(_1)_4 0
x =—1 es asintota vertical.
¢ X =4 es asintota vertical?
limf(x)=lim——~ =4 _4_
x—4 x>4 x°—-3x—4 4°-3-4-4 0
X =4 es asintota vertical.
Asintota horizontal. y=b
b=lim f (x)=lim——— =lim =X —lim>=1 =0
X—>0 X—w X _3X_4 x—0 ¥ X0 X 0

Larecta y =0 es asintota horizontal.

Asintota oblicua. y=mx+n
Como la funcidn tiene asintota horizontal no puede tener asintota oblicua.

(b) Buscamos los valores que anulan la derivada de la funcion (puntos criticos).

TR S T S K S LR a8
(x2—3x—4) (x2—3x—4)

—x?-4 3 —<X2+4)

x2—3x—4)  (x*—3x—-4)
( ) )

—(x2+4)

f(x)=0= 2:0:>x2+4:0:>x:\/’3:Noexiste
(x2—3x—4)
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~(x*+4)
(x2 —3x—4)2

siempre es positivo y el numerador siempre negativo, por lo que la derivada siempre es
negativa y la funcion decrece en todo su dominio R —{-1,4}.

La derivada nunca se anula. Como f"(x)= vemos que el denominador

c) La recta tangente a la gréfica de la funcion f en el punto de abscisa x =0 tiene ecuacién
y—f(0)=f(0)(x-0).

0
f(0)=—————=0
(0)=07302
—(0*+4 - -
0 i R A SN MRS
(0°-3.0-4) 4 4 4
y—1(0)=f"(0)(x-0)

La recta tangente tiene ecuacion y = n X.

x=-1 X =4
X
\f(x]:x:—&r—4
\ 1 \\
\
\ 3 S \.__ >
—— 4 ;
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(4B) Nos han pedido que hagamos un estudio para la fabricacion de tazas cilindricas. Como

condicion han impuesto que deben tener una capacidad de 216m cm?®. La empresa quiere que

la fabricacion sea lo més econdmica posible.

(@) (1,5 puntos) Calcula las especificaciones de medidas que deben enviar a fabricacion para
lograr el objetivo.

(b) (1 punto) Las tazas iran coloreadas por el exterior con un material cuyo coste es de 3 €/m?.
Calcula el coste de imprimacion de una taza.

(a) Hacemos un dibujo de la situacién planteada.

R
N~ |

~

Sabemos que el volumen es de 216w cm® 2> zx*-y=2167 > x*-y=216=y = 2—126
X

Determinamos la expresion de la superficie de la taza. Tiene una base (7x*) y una
superficie lateral que es un rectangulo de base 2zx y alturay.

S(x,y)=7mx*+27xy

216 = S(x)=7x +27zx2—126=7zx2+432”
= X X
Buscamos los puntos criticos de la funcidn superficie.
S(x)=7zx"+ 4327 = S’(x)=27x~ 433”
X X
S (X) =02 2%~ 22 0 22x = P27 0700 4307 =
X X
¢ =B _ 16 [x=216 -6

27

Sustituimos este valor en la segunda derivada.

S,(X): 27[X_4i§7[ =27Xx—4327x % = S"(X)z 272-_(_2)432”)(73 _ 277"‘86);”
=S7(6)= 27[-1—8(2;:7[ >0
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Como la segunda derivada es positiva la funcién superficie tiene un minimo para x=6.

Para este valor y = % =6.

Las dimensiones de la taza con superficie minima son 6 cm de radio y 6 cm de altura.

(b) La superficie de la taza con 6 cm de radio y 6 cm de altura vale

S (6) =762 +%=108n o,

Para obtener el coste multiplicamos por 3 €/m?* = ﬁﬁcm2 obteniendo

i1087r =0.10178€ por taza. La imprimacion de cada taza cuesta 10.2 céntimos.

10000
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(5A) Calcula las dos integrales siguientes:

(a) (1,25 puntos) j(2x +5)e?dx.

_ox+r
x? +10x+25

(b) (1,25 puntos) J

() Resolvemos la integral utilizando el método de integrac

U=2Xx+5-—>du=2dx

2X+5)e”dx =
I( x+5)etiox dv=e2*dx—>v=jezxdx=le2X

(2x+5)e*

:(2x+5)1e2X - 1e2X2dx =
2 2

J

_J'e2xd

1) a2x 2x
(2x+52 1)e =(2x+24)e _[(x+2)e" 1K

(b) Resolvemos la integral usando el método de descompos

X+7
Jz—dx;..
X°+10x+25

ion por partes.

M_lezx
2 2

X =

icion en fracciones simples.

2
X2 +10X+25=0=> X = ~10+y10°-4-25 10

Xx=-5—-52=B
x+7:A(x+5)+B:>{

47 12
x> +10x+25 Xx+5 (x+5)2

=-5
2 2
X+7 _ x+7 __A B _ A(x+5)+B
X*+10x+25 (x+5) X+5 (x+5)  (x+5)

X=0—->7=5A+B—>7=5A+2—>A=1

= de+ 2 2dx=Jde+2
X+5 (x+5) X+5

=)
=In|x+5|+2&=

(x+5)72 dx =
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(5B) Se consideran la pardbola de ecuacién y=x*—-3x y larecta x+y=8.

(a) (1,25 puntos) Dibuja el recinto limitado por esas dos curvas.
(b) (1,25 puntos) Calcula el area del trozo de ese recinto que queda en el primer cuadrante.

(a) Determinamos los puntos de corte entre la parabola y la recta.

2
y=x 3X}:>x2—3x:8—x:>x2—2x—8:0:>
y=8-X
> 2+6_4_X
24 /(~2) —4(-8 — =
o= a(8) 246 |
2 2 2-6
—=-2=X
2

Hacemos unas tablas de valores y dibujamos las gréaficas y el recinto del limitado por ellas.

X | y=x*-3x X | y=8_x
-2 10 ST 10
0 0 0
1 -2 1
3 0 4
4 4

\ |

=
[+

y=x"-3x
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(b) Debemos hallar el &rea del dibujo. La dividimos en dos partes. El &rea de cada zona la
calculamos de forma distinta.

L =]

.
e,

o

Zona 2

\ 3 Lona-1 /

2

y=x —3x

[35]

Podemos ver que la zona 1 esta compuesta de 18 cuadraditos enteros (1 unidad cuadrada
cada uno) y 3 medio cuadraditos, por lo que su area vale 18 + 1.5 = 19.5 unidades
cuadradas.

Lo confirmamos usando el calculo integral.

273 2 2
AreaZona1=Jj8—xdx:{8x—X—} ={8-3—3—}—{8-0—0—}:24—9: 19.5u
2 o 2 2 2

AreaZona?2 = J':S—x—(x2 —3x)dx = LAS— X — X% +3xdx = J.348—x2 +2x0dX =

3 4 3 3
= 8X—X—+X2 = 8-4—4—4-42 - 8-3—3——i—32 :32—%—#16—24—{—9—9: §u2
3 3 3 3 3

3

El area total es la suma de las dos areas obtenidas: 19.5+§ = % =22.1667 unidades

cuadradas.
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