MATRICES, DETERMINANTES Y SISTEMAS

1 2 2
SealamatrizA=(2 1 2
1 01

a) Calcula, si existe, su inversa.

b) Calcula la matriz X cuadrada de orden 3 que verifica:
en la ecuacion matricial: (X + A)2 -X’-X-A= L
Nota: (X + A #X?>+2-A-X+ A2

2 =2

(1pt)

(1,5 pt.)

Xy
Dadas las matrices A = <0 Z) yB= <3 1 ) , calcula la matriz A para que cumpla las

siguientes condiciones: |A| = 25 y ademas, la matriz A conmuta con la matriz B. (1,5 pt.)

Supongamos que C;,C,, (3, C, son las cuatro columnas de una matriz cuadrada A cuyo

determinante vale 7. Obtén razonadamente:

a) El determinante de la matriz 2 - A~!

b) EIl determinante de la matriz cuyas columnas son:
Ci+2G,,3C,,G-C,, G

Sealamatriz A = <(1) %)

a) Estudia el rango de la matriz (A — A - I'), segun los valores de 4 .

b) Para A = 2, soluciona el sistema A -X =1-X donde X = G)

xX=y+3z=m
Dado el siguiente sistema de ecuaciones lineales: § my — 2z = — 2

x+m—-1y+m+3)z=m

a) Discute el sistema en funcion del parametro m .

(0,5 pt.)

(1pt)

(1pt)

(1pt)

(1,5 pt.)

b) Resuélvelo cuando sea compatible indeterminado. Para dicho valor de m calcula, si es

posible, una soluciénenlaque y = 2.

(1pt.)



1 2 2
1. SealamatizA=(2 1 2

1 01

a) Calcula, si existe, su inversa.

b) Calcula la matriz X cuadrada de orden 3 que verifica:
en la ecuacion matricial: (X +A)> —X2—X-A = L
Nota: (X + A)* # X2 +2-A - X+ A?

A 2 2
A |Al=12 4 2 =/1-‘2' 2"+/1-|/1 2’|:L—3=—4#0,9A&30T'»embv»verm.
A2 z A
A 0 4
. _ y t
Para clladar Qo iwversa . A= W-[AA'J(PQ] , L madit odjot.
I I/ R [ 2N B I
0 A A A 0
Ad (A = I 2 N IV B2 I VB Ao
= | -2 -4 2
0 A A A 0 2
2 2 -3
L % A2 A2
+ - +
A% 2 % A
N A -2 2 A -2 2 -A 4 -4
(A (AY] " = 0 -4 2 |= A":_A—,,- 0o -4 2 | = 0o 4 -2
-1 2 -3 -4 2 -3 A -2 3
b)  Cluacidn makicad : AX =TI-A%
%
(X+A) =x*-x-A=1= A AX = A (T-A%)= A AT A
\, —
(x+A)(x+A) 1
X=A"-A"A.A
. . Z _ _ V. _ L 1
X+ XA+ AX+AL = X¥F - XA = T -
AX+AY =1 = Solmgian: |X = A= A | ;
Soquo'w/m/:
U T A2 -2 0 -4
Finaﬂmo&t{, X = o 4 -2 — 2 A 2 = X = -2 0 -4
4 =% 3 Z 0 -4 2

A 2 2
A = A% 5
A 0 A

Ca&w&aws Qa inversa de A




X
2. Dadas las matrices A = (0 z) y B = (; 12> , calcula la matriz A para que cumpla las

siguientes condiciones: |A | = 25 yademas, la matriz A conmuta con la matriz B. (1,5 pt.)

enunciado
v s
=x.2 =45 [41] 5 6:<&_&> )Aua,(‘bconmmM@AB:e)A

A-B = X w\ (3 Y _<3x+-(,l6/ X—&‘f)’> N
“<o %)(&—L)C 2 -2

._SA.XW_sx 3y+2
6A—<%'%><0 *—>—<Lx U{"v*)

Mo <3x+&“(f x—W) :<sx Y +2 )}_ olenes o « dase

|A| =

Xla/‘

> I To&a.uos

2 -2 Ix -2
4y = I = Ly =0 = y =0 X =y = 3y+2 = x=2
| I—
y=0
L2 =X = 2=X —5/—&:&%—%{@&%:0@\8:0

Conchuimwos que |y = 0| [2], 2=x €R (3], pero ademds debe cumplirse Qo condician [4]

X2 =45 seado 2=x = X =45 = x =45 =15 = |2=x=+5

“Tenemos dos Solucimes : | A = (z g) 3 A= (—Z —2)




3. Supongamos que C;,C,,C;,C, son las cuatro columnas de una matriz cuadrada A cuyo

determinante vale 7. Obtén razonadamente:

a) El determinante de la matriz 2 - A~!

b) El determinante de la matriz cuyas columnas son:
C1+2C2 3 3C2 ) Cz_C4 ) C3

) K eamdo pnpteM@l |ZJ‘A_A|:2JH‘|A—A|

(0,5 pt.)

(1pt)

Aado que |a- Al = a"|Al sitwdo M o ordon de Ma mabiz A

- - - ) A
Newds sbaos e A- A =T = [AK"[=|T] = [AlIK=4 = K \:|_A|
Fudwede |2 KM =28 | KM = 20 A= g A4 | | KM= 4
malm |A| . 7 .
enunciadzo—/ SOQJAOW/VV
Cy+2-C, Cy+2-C, C,+2-C, c,
b) 3'C'z‘ = 3 C‘z' = - 3. C& = —-3. C(: =
Cu=Cy Cy=Cy Cs Cs
Cs Cs C,—Cy T C,—Cy T
CAQCA‘-Z'C_& qu—cq

det (Fy,Fz,R-Fy) =
k' aet(FA)F{)FS)

&Qt(FA)FL)FS) =
—Aet(F.B;F&)FA)

c, c,
= 4+ 3. C-Z; = 3. C-Z; = 3.4 = 24

Cs Cs

Cy-C, c,



4. Sealamatriz A = <(1) ?)

a) Estudia el rango de la matriz (A — 4 - I'), segun los valores de 4 . (1pt.)
b) Para A = 2, soluciona el sistema A-X = 1-X donde X = (;) (1 pt.)

a) M:A_’)\.I:<j '{’>_’)\.<A O):(_% 2 )@ Veamos cuamdo 1M =0

A 0 4 A A=\
~ _,)‘ 'L ~ 2 _ pol&how.t'o
e B R N T A Y A ot
Y
+ _U.4.(-
5\:/1_\/4 44(-2) _ 41%3 < Gomprobacidn, —4-2 =5 = =2 v/
y 2 L A l

NN u NEL Qq malriz M diene rm?)o&- M| #0 = R?M:&

Ml =0 = RcaM <2 = R%M=/I porque haw demeitos no mdbs .

Si A= 6 N=2 , &% mabriz M tiene rango A . 1M1 =0 = Rg M =4

X
bY W=2 . Buscamos Qa solucidn de U ecmacian mabica® : AX = L-X  simde X = ( ‘ﬁ)

nmen = (19)(3)+(5) -

Ly N [ X
( X + la, > - ( '{’%/ > ; T?‘*"&‘W&OS OQ(’,M&A-lB a C,Qemm'bo

Ly =Ax = Y =x

} X=‘6’:0(€R
Xy =y = x=y

La malnz SoQMo‘»&‘tiev\e Qa@r/mav X=<(:'> con L € R




5.

x—y+3z=m

Dado el siguiente sistema de ecuaciones lineales: § my —2z = —2
x+(m—-1Dy+m+3)z=m
a) Discute el sistema en funcion del parametro m . (1,5 pt.)
b) Resuélvelo cuando sea compatible indeterminado. Para dicho valor de m calcula, si es
posible, una solucién enlaque y =2. (1 pt.)
A -/ 3 m Apkmmos & Teorema de
Conslruimos Ua mabvie ampliada, : 0 m -2 -2 Rouché — Frobenivs . Vamos &
A m -/ m+ 3 ComPamr Bos mmc(:jos O‘-Q.
M Y M*.
coelicenles —> M
amplm&a, e ["]*
A = 3 A —4 3
mo -
| ™ | = 0 m = m -9 = 4. :>
i m- m+3 T m m mem
3 s
IM| =m¥+em = m (fm,+z,) sStm=0 § m=-¢

SLm#0 & m#-2 = Ramgo M = Rango M* =3 =m (m¢ de imadguilas )
Lwe?jo , & sislama, e cow poibole dderminado , S.C.D.

-4 3 -2 A -4 3 -2
sStum=-2 | M*= 0 -2 -2 -2 = -2 -2 -2 =
1 -3 T -2 -2 0 T
F,—>F. - F, F,—>F,-F,
-4 3 | -2 Rango M= & # Rango M* = 3
= 0 -2 -2 -4 = 0‘%2-&
L8 i -
o 0 0 B Absordo Lwerao,&sTeAmeA w\oowxPo\-hLQ{) S.T.




4 -4 3 | o 4 -4 3 | o
stm=0| M= 0 o0 -4 |-¢ ? 0 0 -2 | -2
—F

FS 3—‘:/4
-4 0 Lo — R“M?OM:Rmﬁom*:%<5:%(mgdew¢5w&w)
0 -¢ W,@Qs-\smu compokible. imddlorminado , S.C. T
) A Pacamel M e R X -3
-2 ==-0 = Z= , varameln 2amos =
X-y+32=0 = x=—3%+v0»=—5+5\ 2 A
Ennciado : Veawos si exisle Vha SOQMOLa/«. paran ‘a'= 2. X —
}@ O
Eneslecaso , y=N=2, 2=4, Xx= -3+3 =-/ 2 A
Metodo IL: Si anmitvi,%o Xx=\N€R X NER
= vl = 3+ N
v=3z+x=3+% N y
Oblewdriamos Ia

miSma. sop»wim/»

€nuvxo‘m&p: Veamos si exiﬂ@, Vhao SOQ)'\oia/A. Pmro\ ‘arz .

Enedecaso, y=3+N=2 =>N=-4,2=4,
=
X="N=-4



