MATRICES Y DETERMINANTES

1. Dadas las matrices A = (; §> B = <? (1)> y C = (; ;) calcula los valores de a y f

para que se verifiquen |C-A| =3y |B + C| =2. (2,5 pt.)
a b c
2. Sabiendo que el determinante |A | =|d e f| =—2,calculausando propiedades:
g h i
a) Los determinantes ‘2 AT ‘ y ‘2 -Az‘. (1 pt.)
—i —-g —h
b) Elvalor del determinante |f+c¢ d+a e +b|. (1pt)
3c 3a 3b
520 a b 0
3. Dadaslasmatrices A=|2 5 0|y B=]|c ¢ 0
0 01 0 01
Encuentra las condiciones que deben cumplir a, by ¢ para que las matrices A y B conmuten, es
decir, para que se verifique: A-B =B -A. (1 pt.)
2 1 2 3
. , 1 x x
4. Calcula para qué valores de x la matriz 3 ) 3 3 es regular. (1,5 pt.)
-1 2 =2 -3

A 0 24 L0 1
5. Dadaslasmatrices A=| 0 A-1 0| y B= (0 . 0>
-4 0 =1

a) Define el rango de una matriz. Calcula razonadamente el rango de la matriz A segun los valores
del parametro 4 € R. (1,5 pt.)

b) Para A = 1 calcula razonadamente la matriz X que verificaque X-A =B —X. (1,5pt)



. (1 2 (2 0 (11
1. Dadas las matrices A = (2 3>, B = <1 1) y C= <a ﬂ)’ calcula los valores de a y f

para que se verifiquen | C- A| =3y |B + C| =2. (2,5 pt.)

_ (A AN (A RN_( 3 >
C"*‘(o«b)(& s)“(mw &ous&)

3 5
X+p Ax+3p

20\ (44 _( 3 4
B+C:<A A>+<0L [5>— <A+0L A+(5>
enngiado
. v

A
|B+C|:‘A+o¢ A+|5|:3+5[5—A—0L:-L+3ﬁ—0t:-(/:>3{5—(&:0 [2]

(\ emmoi.m}o

|C'A|:‘ =6 +9p-5x— 0p = x—p =3 [41]

Resoluemos e sishewa formade por Vs ecmocioner [4] Y (2]

X-—p =23 3 p
sumamde = LPp =3 = P = Solincion :
3p-x =0 2
q “=grb=3
I)espe\')awk de Ja 12 eamcdidn: X = 3+ P —z4 2 - 1
X X
a b c
2. Sabiendo que el determinante |A| = |d e f| = -2, calculausando propiedades:
g h i
a) Los determinantes |2 -A_1| y ‘2 -A2|. (1 pt.)

_ 3 _
aA) Uswndo popiedades: 12+ K= 27 [ K]
Aado que |a- Al = A" |Al siowdo M e orden de Ma mabiz A

A
Al

Newds sbwos e A- A1 =T = [A- K| =[T] = [AlIK"] =4 = K]

A 3 -4 3 A 3 A
Fidmede |[L-A |[=2 A | =20 — =4 —=-4

a2) 12- A% = 22 Al Al = 22 (2)- (-2) = 32

Solncion : -4, 32




b) Elvalor del determinante (f+c¢ d+a e +b]|.

3c 3a 3b
i -y -h i s h C a b
Jy+Cc d+a e+b| = -3-/4+Cc A+a e+b| =3-|4+c A+a e+b| =
3c  3a  3b C a b T i % h f
? — Ci<>C3
det (Fy,Fa, K-Fy) = K- det (Fy,Fe,Fs) det (Fy,Fe,Fy) =
et (Fy,Fe,F)) <> Co
€ 3,2, (-CCMABLOS)
a b C a b c
= 3. |d+a e+b J+c| = 3./ 2 € §| =3.(-2)=-¢
Fz,9 F{,— FA \ enngiado Solmcion 1 | =6
520 a b 0
3. Dadaslasmatrices A=|2 5 0|y B=|c ¢ 0
001 0 01
Encuentra las condiciones que deben cumplir a, by ¢ para que las matrices A y B conmuten, es
decir, para que se verifique: A-B =B -A . (1 pt.)
5 2 0 a b 0 sa+2C 5b+2c 0
AB=12 5 0 C C 0 |=| 2a+5C 2b+s5Cc O
0O 0 A4 O 0 4 0 0 A 'IzmQamos dudoas
matnices elemedts
a b 0 5 2 0 s5a+2b  Za+5b 0 a deveds .
B-A=1 c co || 2 5 0 |=[ sc+sc 2c+5Cc O
O 0 4 O o0 4 0 0 4
Sa+4C = SA+2b = C=b S5K+2C = Za+sh = C=a
2045¢ = 5€+2C = a=C | 2b+5l = 2C+5C = b=C
a a 0
Son\,oLa/vvl a.:b:C,-a,,b,CG\R ; B: a a 0 )&E\P\
O 0 4



4.

Calcula para qué valores de x la matriz

2 1 2 3

es regular.

1 1 X X
3 -2 3 3
-1 2 =2 -3

Una matiz es R’fauQar si tiene mversa , €8 decir , si aw deerminate wo 4 do.

2 A 2 3 2 A 2L 3 -3 A4
A A4 X X _ A A4 X X _ A=LX A X
3 -3 3 3 -2 3 3 -3 =2 3
-4 4 -4 -3 T Z 0 A O T 0 o
F,—F,+Fy C,—>C,-4C,
-2 A 3 A 3 0

= = A\ AN=2LX A X = —|A=LX A X —/1‘

-3 -2 3 T -3 -2 3 T
Desarrollo oe

FA%E‘—FS chplaoe.

= - (3+2X)+3(3-¢X+3X) = -3 -2X+9-9X

-4 X+6 =0

_ €
= X=

Solincion :

Paca, que Qo /Wm,'tn}% Sea mz&ax‘, X#

6
14

3
X
3
0

— X+ 6

- A
A=LX A
-3 -3
0 0
C-Cy
\ 4= 3) \”

S X W



A 0 21 L0 1
5. Dadaslasmatrices A=| 0 A-1 0| y B= <0 X 0)
-4 0 =1

a) Define el rango de una matriz. Calcula razonadamente el rango de la matriz A segun los valores
del parametro 1 € R. (1,5 pt.)

b) Para A = 1 calcula razonadamente la matriz X que verificaque X-A =B —X. (1,5pt.)

a) €x fngo e Qi diwensidn ded Mayor Menor no mio de Q4 mabnt . Tawbidn se puede definir
como & nimero de Llas linelwmente WA&PM&&M de Qa mabrt.

"0
i - N D L ey - <%:/1
AL = |COAT00 | = (n-a) | [y o | = () (-2 ) = (a=a) X =0 g
% 0 -\
Desarrollo de
Lqplace

st ™70 VGm¢A=>|A|¢0f» Rm?foA:S

st =04 N=4=I|Al=0= Rm?foA<5

"0 D 0 0 0

St A=0 = A= 0%4 0 |=|c0 =4 0 | = (0-4 O):’RMWOA:A
N0 -1 0 0 0
A 0 2 !

\ = p— ;é @ =

Sth=A = A= </>1 g 3 = |, | 70T RageA=2

st A=0 ﬁRmzoAzA , SUN= @RmzoA:Z;

Siguibnte psina.




b) Para A = 1 calcula razonadamente la matriz X que verificaque X-A =B —X. (1,5pt.)

A 0 2

ssa=4A= A= 0 0 0 , 5:(" 0 ")
-A O_A 0/1 O

iy -4
Conancion makicad : X-A = p-X = X‘(|A+I)’(A+I)I:5‘(A+I)
1

= x=06-(A+1)"

X-A+X=p3 =

X-(A+1)=8 =

A 0 % A 0 0 Z 0
Clodamos U wversa de 2 =A+I =( 0 0 0 |+[ 0 4 o |= 0
-4 0 -4 0 0 4 -4 0
Z 0 % -
|-7;|——— O /4 0 Z-A‘ ‘Z.Z,#O,,QMejo‘ﬁembv\vtrsa\,.
A 0
-4 0 0
: -4 A t
Para call aday Qa mVersa. . z = @[Ao\\)(zﬂ 5 La matiiz Mbw&@t
A o] o of L]0 4
0 0 -4 0 -4 0
0 0 A
AA'J(z): 10 2 N Z 2| |2 O
= 0 2 0
0 0 -4 0 -4 0
-2 0 %
A B IE 7 B
40 0 0 0 A
. 0 0 -2 0 0 -2 0 0 -/
[ag@] =0 2 0 | g'=5-{0 20 |=| 04 o0
A 0 2 A 0 2 Ao 0
Finalmedd® /
A0 4 oo A, 0
_ A _ _ 2 0
‘6'(A+I)‘(0Ao) o A0 _(0/10>
Mo, 0 A

Sbagidn: | X = (A/L 0 0)
o 4 O

© O &



