LIMITES, CONTINUIDAD Y DERIVADAS

1. Calcula los siguientes limites:

X 3x+1
a) lim < ) - ¢ = Lq (0,75 pt.)
x—>+0 \ X + 3 e
A
b) lim ( 9x2 4 3x — 3x> - - (1pt.)
x—+00

2. Halla los valores de los parametros a y b para que la funcion f(x) sea continua en todo R:

x+a-1 si x <0

A
2x% +2 A=3
fo=d T G o<x<2 > 2pt)
x2 —3x _
b=-4
b-x2=-2 si x>2

3. El estudio de rentabilidad de una empresa revela que una inversion de x millones de euros produce
una ganancia de G (x) millones de euros, siendo:

2
— +x si0<x<5
Gy=4{ ° DGK) = [o,+ o)
50x — 100 _
_— si x>5
2x +5
a) ¢Eslaganancia G(x) una funcién continua de la inversion? G (X) e cnbinma (1 pt.)
b) ¢Qué rentabilidad obtendremos si la inversion se incrementa indefinidamente? (0,5 pt.)
25 millones de € )
4. Sealafuncion f(x) = : Calcula analiticamente el dominio y las asintotas. (1,5 pt)
x=5  Asiddn vertic® > D=R- {5}
L _ . , Z 2
: = ; X : _
5. Sea la funcion f(x) 210 )(Q_f;l:»_ w5 = - XQ_';?X % =400 , No \,m,a asinlita horizadad
a) Calcula los intervalos de monotonia. | 4~ **> Asitibo oblisua (1 pt)

b) Clasifica los extremos locales y calcula sus coordenadas.

0,75
Crece un (*\/Z, \/Z> ( P

6. Calcula las siguientes derivadas: Decrece e (00 ,-V2 )V (V2,00 )
3 2 . =
a) y=<\/_—5>) la,,: (\/7—‘5) (i\/i Himumo (—\/Z’T> (0,75 pt.)
/o V2
1 _ Mdximo (+V2 >+
b) y =£ , - w ( 4 ) (0,75 pt.)

x2 X3



1. Calcula los siguientes limites:

3x+1
X
a lim : X _ . — oo IND ,{ ? e =
) x—>+oo(.x+3) g )(Q—);‘r'm X+ 3 _/‘ 7 QMN\ x4 g

X—>+00 \
-9
oo
=-]

_ x , — D = - -
L= QAM(Lase—'i)expowmt X—>+ao<X+3_4> (3x+43—)(9_~>c:«w oy (3w ) =

X—>+o00

b) lim ( 9x2+3x—3x> WD o0 =00, Apkcawos U Tewien daR emjugade.

X—+00

b (Waeax =3 )(Vadesx +3x ) T ¢ 3% "y =
x>+e Nrwawewm Toorw \fayliay w3 e q ey v 3
( Ax"+3X +3X>

Dividimos Fo{‘ Ron po y /Wmaor: X
3X

X—=>+00 \[o‘xz+3x + 3% X—>+o00 o‘_>(z+i+3 ﬁ+?> 3 2
X x&  x%

2. Halla los valores de los parametros a y b para que la funcion f(x) sea continua en todo R:

x+a-1 si x <0
2x2 42
fo=4 22 Go<x<2 (2 pt.)
x2 —3x
b-x*=2 si x>2

el 22 wlervalls podria Teer putes crtkicos ¥-3x=0 > x(x-3)=0 > %X=0 4 ¥ =3
No san crikicos porque se hallam [wermn del wlervalo (0,2)
Estidiamos s pulis de folem =0y x=2.

Serk conkima i
D yt+a-4=a-4= $0)

x>0~ XQ_';“C;" )[( )” Q"‘M )[0‘) = J[(O)
Qiwn xtr X Qiw AR+A) = i (X+4) _ 2
x>0t  xZ-3X 7\ x>0t A(X=3) x>0t (X-3) _ 3 a- :_23 = "F"‘%:%

IND 3 [aclori2omos

) Sera conkinma si:
e  XTH2ZX g4y 12 _ _¢

x>2-  XZ-3%  4-¢ -z - XQ;U; ,l(x)—x Z+ j[(x)— f(z)
Q/»W» loxz—?.'—’LlE—Z/‘-’)[(Z) _(qug,_@@ b:—6+2:_4
X—>2*t q

la {wmocian f(x) serd conkima o Todo IR st ag,:% W b=-1.



3. El estudio de rentabilidad de una empresa revela que una inversion de x millones de euros produce

una ganancia de G (x) millones de euros, siendo:

%2
5 +Xx si 0<x<5
G =
50x — 100
_ si x>5
2x +5

a) ¢Eslaganancia G(x) una funcién continua de la inversion? (1 pt.)
b) ¢Qué rentabilidad obtendremos si la inversion se incrementa indefinidamente? (0,5 pt.)

&) €L prwer nrvalo wo T pudss cribicos. En & 2% ievalo preseda. posibles punes eribices si
2x+5=0D X=-2, pero este PWT\\TV estd (uera do idervalo Lo,57. DaX) = [o,+ o)

2

Estndiamos o Pm‘\/'n -Crovx‘ura\ X=5

Liun X—Z+x: 5'+§'=AO:G(5’)

x=>s5= 5 b GOX) = b GX) = G(5) buagp G(X) o8 cantinmar ex s dowiviio.
liwg, SOX=A00 _ 250-400 _ 1 X=e s
Xx—>st 2X+5 A5

b) Q.A.W\, GX) = lim FOX=A%0 _ 5O = 25 pillones de €
Kt 2XES IND 22

: Calcula analiticamente el dominio y las asintotas.

4. Sea la funcion f(x) =
Parn estindiar R dowimio B coledamos  Dos ceros A&l denowimador.
Y-5=0 > X=5 Asiula vertical = D=R-1{53}

cos . Qi _XZ - L xt _
metA uimgﬁz; Yoo X=5 =~ x_)‘;‘_':_ X—5 - + co

Asfv\tvta \/)orizawml xQMiA ﬁ = oo , No \,wa a_sfv\tvtox L\orLZm«m
—+o00 b 2=

Asfut«ftﬁ\ o\o(/vam,i

_ £ £ _ e x¢ b xZ  _ ;.
i -X—>+oo X XQ:>+m X X—>‘rao X(X 5) x—>‘i/\oo xC—5X s eX(Sté

IND 2>

_ 3 0 ¥ExErsx\= Qi 22 = 5

ez b DRG] = L (2 4= B (Xp0x)z L 52

IND 22

(/J:nmx-fh > "()r=>(+5', Asfw‘ba‘bvobb‘»m



5. Seala funcién f(x) = :
f x2+2

a) Calcula los intervalos de monotonia.

b) Clasifica los extremos locales y calcula sus coordenadas.

Edudiamos b monoton el Yos exremos oy Qos pmts crikicos |
Prdrs crikicos : colodamos s ceros ddl denowinador. Xe+2=0 > W¥=-2 , A sducdn red . No \‘“ﬁ- D=R

Cmdhcian, o extremo : (a':o

PRSI IE2 SN Ly 3 S e S
(x¢+2)? (x2+2)? (x2+2)?

VJ' 0> 2-X%=0> x%=2> X=t\|2 (posil;les extremos )

€SCO¢J<’.W0$ PWA‘GS aQ azar e cada tervals : Minumo Mdxiwo
oyt -z /
\a'(—&)=zj(i—;’)<0 Decrece 1\ \ll \/}Z | +\/}Z\|I
-2 0 2
"(-2) = >0 Crece /'
0 e i Crece v (V2 ,V2) /
-(+2)
-2y = 282 o o
0 ) (+) o \ Decrece en (=00, =12 ) U (V2,0) \4

La fwmoian  £(x)= Xziz

A eanta W, mlmmo  en X'-\/_ )f( \/_\" ;+2 :# 5 Minumo <—-\/Z)#>
Recanta wa, miximo en X = +V2 f(+\/7\— 2/+2 :% ,  Mdximo (+\/Z)%>

6. Calcula las siguientes derivadas:

3 _ v 3
a) y=(Vi-5) =3 (-5)" g = (-5)"
|
) y = —— o3 X o axe e X - laxex _ 4-zlux

2 = — —



