
1. Calcula:

a) Calcula la derivada de: (0,75 pt.) 

b) Calcula    de modo que:  (1,25 pt.) 

2. Estudia la continuidad de la siguiente función definida a trozos, clasificando las discontinuidades:

(2 pt.) 

3. Sea la función definida a trozos:

a) Calcula los valores de    y    para que  sea derivable en  . (1,5 pt.) 

b) Con los valores de   y   , halla la ecuación de la recta tangente a   en   . 

(0,5 pt.) 

4. Sea la función

a) Calcula los intervalos de monotonía, los extremos relativos y sus coordenadas. (1,75 pt.) 

b) Calcula los intervalos de curvatura, los puntos de inflexión y sus coordenadas. (1,5 pt.) 

c) Calcula analíticamente sus asíntotas. (0,75 pt.) 

Complementario:  Calcula los coeficientes    y    para que la función    tenga un 

punto de inflexión en . Confirma que se trata de un punto de inflexión. (1 pt.)

f (x) = x3 − 4x ⋅ ex2−x

a lim
x→+∞ ( 5 + 3x2

5x + 3x2 )
ax+3

= e3

f (x) =
ex si x < 0
x2 − 4x + 3
x2 − 5x + 6 si x ≥ 0

f (x) = { a x2 + b si x < 3
ln(x − 2) si x ≥ 3

a b f (x) x = 3

a = 2 b = − 1 f (x) x = 4

f (x) = (x − 1)2

x2 + 1

a b f (x) = a x3 + bx2 − 3x

( 4
3 , 20
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El límitees el resultadode una indeterminación 1 IND cuyoresultadoes el es L 3

L fin 1 la 31

L fin Fifa tax 31 fin 5a y 15 15 5ª 3 a

IND

0,0

0 o

Estudiemoseldominiode la función Buscamos lospuntosproblemáticos

En el primertrozo él notieneningún problema
En el 2ºtrozoestudiamos las raícesdel denominador

2 5 6 0 SI 252 4.16 SI
3 Comprobación Vieta

2 3.2

Continuidad en losabiertos

f X es continua en o O por ser una funciónexponencial

f X es continua en 0 o 2,3 donde eldenominador no seanula

Lospuntosproblemáticos son 2 3 y 0 lafronteraentrelosintervalos



Continuidad fina f X Lima f X f a Puntos problemáticos 0 2,3

Estudiamos 0

fino e el 1
Discontinuidad desaltofinito

fino Iii I 2 7101

Estudiamos 2
1,9 2,1

ti Iii ti a

ping fi ÉI o Discontinuidad desaltoinfinito

Estudiamos 3

fin
2

FI IND Factorizamos elnumeradory el
denominador

3 Comprobación Vieta
2 4 3 0 4 4.1.3

y i 3.1 p

fin ii Éi ti fin II 2

Es una discontinuidadevitable porqueanulaeldenominadory se puedeevitardefiniendo f 3 2

El límiteexiste en 3 Discontinuidad evitable en 3

Sepuedecalculardespuésde simplificar

Dominio Df X 2,31 bien f X EDC 2,3

Continuidad Cf X 0 2,3 bien f X E Cl 0 2,3



a Paraque seaderivable escondición necesariaque sea continua en 3

lim ax b 9a b Paraquefix seacontinua en 3
3

Ling ln 2 en O deberáncoincidirloslímiteslaterales

9a b O 1 Condiciónde continuidad

La condiciónde derivabilidad es f 3 f 3 1

f y
2a si 3 Lax en 3

si 3 6a a
6

a 2 Condiciónde derivabilidad

a
1

Resolvemos el sistema 6 b 9a 9 b
9a b 0

fix es derivable en 3 si a J y b

b Calcula la rectatangente en 0 4 comoes en el 2ºtrozo no influyerani b

y f Xo f Xo Xo Ecuaciónpunto pendiente

4 pertenece al segundointervalo donde fCX ln 2

flxo ln 2 f 4 en 2

ft f 4 41
Y lna 2 4 rectatangente



y 1 0 JETTE DX luegonotienepuntoscríticos

y O Condicióndeextremo

4 j y
2.1 111 1 11 12 211 2 11

43 4 PETE
3 4 2 4 pfff

2 2 2 0 Posibles extremos

1

secancelaeldenominador

Métodode la 1ª derivada escogidosal azar

Evaluamos puntos al 2
Máx

o Mín 2
Y FÉ azar encadaintervalo 1

y 1 2 Í O Crece no 1 U 1,01 Intervalosde
Decrece1 1,1

Monotonía

y 0 x ̅ 0

En 1 hay unmáximorelativo

y 2 x ̅ 0 En 1 hayunmínimo relativo

Coordenadasdelosextremos y 1

Si 1 y 1 2 máximorelativo1 1 2

Si 1 y 1 0 mínimorelativo 1,0



Curvatura y O Condición de puntodeinflexión y

y pfff y
4 14114 2 21411

4 4,4 1 8 o 4 3 12 0

O
4 82 3 0 2 3 3 Posibles P1

Evaluamos puntos al azar encadaintervalo Expresamos la 2ªderivada factorizadaparaque sea
máscómododeterminar el signo

y
4 82 3
1 4113

y 2 O convexa
y 12 2

o 0
y 1 O cóncava 3 0 3

y 1 O convexa Efectivamente todos son D1

y 2 O cóncava porquecambia la curvatura

Cóncava 3,0 U 3,01 Intervalos

decurvaturaConvexa 0 3 U 0 3

Coordenadadelos puntos deinflexión y 1

y 3 simplificamos

y 01 1 3,223 0 1 3,223 puntos deinflexión

4431 13417



AV Eldenominador no tiene raíces luegonotieneasíntotasverticales

AH fin 1 1 luegotiene una asíntotahorizontal en y 1

A0 Asíntotaoblicua y 1
m ling t ling 0 luegonotieneasíntotaoblicua

f x pasaporel e1 f 3 a b 3 3

a b 4 a 43 b 3 42 27 4 4

a 42 b 3 4 27 5 a 42 b 3 4 32 4

a 4 b 3 8 4a 3h 8

f x O Condición de puntodeinflexión

f x 3a 2b 3

f x Gax ab 6a 2b 0

8a 2b 0 4a tb 0

Resolvemos el sistema 4a 3h 8
restamos

2b 8 b 4

4a tb O 4a b 4 a 1


