ANALISIS

1. Calcula:
2
a) Calcula la derivada de: f (x) = Vx> —4x - e¥ —* (0,75 pt.)
54 3x2 ax+3
b) Calcula a de modo que: lim =¢> (1,25 pt.)

x—400 \ 3x + 3x2

2. Estudia la continuidad de la siguiente funcién definida a trozos, clasificando las discontinuidades:

e si x <0
— 2_4 2 pt.
fx) x X +3 6 x>0 (2 pt.)
x2-5x+6

ax’+b si x <3

3. Sea la funcion definida a trozos: f(x) = _
In(x —2) si x >3

a) Calcula los valoresde a y b paraque f (x) seaderivableen x = 3. (1,5 pt.)
b) Conlosvaloresde a =2 y b = — 1, halla la ecuacion de la recta tangente a f(x) en x = 4.
(0,5 pt.)
: (x = 1)?
4. Sealafuncion f (x) = ————
x2+1
a) Calcula los intervalos de monotonia, los extremos relativos y sus coordenadas. (1,75 pt.)
b) Calcula los intervalos de curvatura, los puntos de inflexion y sus coordenadas. (1,5 pt.)
c) Calcula analiticamente sus asintotas. (0,75 pt.)

% Complementario: Calcula los coeficientes a y b para que la funcion f (x) = ax® 4+ bx? — 3x tenga un

4 20
punto de inflexién en <§, E) Confirma que se trata de un punto de inflexion. (1 pt)



1.

X2 = 5% +6 =0 => x= >EVw-u4e 5+

Calcula:

2
a) Calcula la derivada de: f (x) = Vx> —4x - e*

) 3XL- q . XL

= e + X -Ux. : -4
VJ &-\/xs—ux < (2x-4)

ax+3
5+ 3x2 3
——— e e
5x + 3x2

lim

xX——+00

b) Calcula a de modo que:

A Uule es  rsiMado de ma inddtorminacidn 1

. z_
=%, Lsx—sl‘qx + (x>3-lx. (zx-4)]
. x -

IND - cugo altade 8 €= € = L=3

X>+00 \ 5x+3x¢
_ i 55X (4« _ lim  -5ax¥+ Sax -45x+45 _ -s54 _ X 9
L = x5+400 5x+3% (ax+3) T X>+00 Sx+3x8 % 3 = -3
0
e IND

X

e si x <0 (=20,0)
_ 2
= X o&+3 S0 [0,)
x2—-5x+6

En e,Q_ Fv'\w\er -tvo%o QX no Tiene n&nau’m (valer.wa\,.
En & 2% tivzo estudiamos Yy ralees dN denomwinader .

<

2 2

ConthM e Qns aJoLeFtog

2. Estudia la continuidad de la siguiente funcion definida a trozos, clasificando las discontinuidades:

(2 pt)

Csludiemos & dominio de o fimgian . Buscamos bs puilas poblemdticas .

3 Cow\‘avokacxoi\, (vige)

<F(X) es Ccolima en (—o0 ,0) pof ser una W expohenoia&.
‘F(X) es Cotina em [0,20)-12,3t | donde & devominador no ¢ anla.

Los pudbos problewsticos son, X =2, X=3 w X=0 (I (rontern entre Yos idervalos ).



Conlimmidad Rime j(’(X) = lim {(X) = 7[)(5&) 5 PUV\_th ?m‘olﬁw\a/\%iws {0,2,3}

x>at

= | Diccontinuidad de salto finilo.

Cstudiawmos | X = 2,

IR
Row  XE-HUX+S -4 —
X>27 XL -5x+6 s ©
2 _ _ .
Q”"”+ X ix+3 = i = 400 Dt:mﬁnu&&a& de salbo iwﬁinfta.
X227y - 5% +¢6 0

Cstudiamos | X = 3

2 _
Jom X ix +3 = o IND => Factorizamos & numerador Ve L denominador.

X>3 yl-5x+¢ 0

W— Uy +3=0 => x= HEle-u4s _ 4*

< 3 Compobacide, (ViRR)

2 2 N\ 3.4:/12/
Do XEZUXHD e (XAB)(X=A) gy, X4 3-4
X>3 y2_Sx 46  X>3 (xR)(x-2)  *>3 x-3 ~ 3-3

Es una discontinnidad evitable porque anda & denowinador 4 se puede evilar delimends (3)=%

e Uuwde e.x'xib& on X=3 = | Diccondinuidad evitable e X =3

<e Fw)g c;&a.&o.r después 0& swh{)\'&@cu‘

Dowinio ZD‘F(X):R'{L,ZW} o biow {(x)éZD(R—{L,S})

Codimidad |CH(x)=R-{0,2,3} | obim | f(x)€E C(R-{0,2,3]))




ax*+b si x<3

3. Sea la funcion definida a trozos: f(x) = .
In(x —2) si x >3

a) Calcula los valores de a y b paraque f (x) seaderivableen x = 3.

m) paro\ que Sea olerivﬂ\)te 5 condiciom WeceSana, qwl Al CCJV\J(A«WWK m X =3

Q}-W\, axz+b:qa+b po\ro\qu& 7C(><) Smw»Jcho\mxz_%,
X—>3"

B u(x-2) = W4 =0 Qeberim comadir Jos Uundes Wk rades .

x—>3%
Qa+b =0 [41] Gnditiin &R continuidad
Lo condicion de dervabiledad es @ ['(37) = L'(3")

/ axX St X< 3 Lax:x’_‘—é m X =3 =
fiea = A s x>z A
X-2 6& =4 = QZT
A
a = ra [2] Cadicion dR derivabilidad
A

A = — A 3
RQSokvewos el sts‘t'{mau: 6 = b:—fm:-q.T = b =-3

Ga+b =0

-3
2

Q(X) es derLVa\BQ&eN\X:_g S a:% % L =

53 Ca&w&w 9«7\ NC:D» TM%MJQ o XO=L| 5 Como €S em oY 2 trowo , ho Lnquom, An b.

= F06) = {00) (X=%0) | Connuidn puits - peadioitie

X =4 FCYRWE.GQ O\Q s&aun&o WC{@/‘VAQ»O ARW\A& -FCX) = Q,W(X—é)

{6 = W (x-2) = {(4) =W 2
= | Y- Q,vuz,:%-(x—q) m&fmrﬁmﬁ

-F)(X): Xj—'—-z, = {)(Ll) = Llj-'—-z. = %




(x —1)°
x2+1

4. Sealafuncion f(x) =

a) Calcula los intervalos de monotonia, los extremos relativos y sus coordenadas.

2
-4 .
6 = (:L+A) » X44=0 QZQEZ?V , DI =R, QMeao no tiene PW\‘tvs eriticos .

Y'= 0| Cudician de extrewo .

(&)‘ _wWv-w | = DOHA) = (R= 5% (A=K ) = (=X 44)-X
v v > % (x2+4 )% (x%+4 )% -
2 B X=+A4 m
Y B ) A Ny ) [ wrzo = <x:—/1 Posibles exlremos
(X+4 )% (X+4)* x* = 4

se comeela ) denowinador -

Métods de la 12 d&n‘VaaPo\ escocégdps & azar
/ Mo \ Min, / /‘
| ax*- Evalmannos purtes ol R S B S
v = (X&+4)* azar en wda wlervalo —IA +I/1
o+
%'(‘L)_T >0 / Crece (—20,-4) U (4,00) | Wervdos de

NOV\O{OV\L/C»

Decrece (=4, 4 )

§0)= = <0\

En X=-4 hwa wn MAX Mo NQa{iVO

' _ —
?(L>—T >0 / €n x=+14 \'\mawnmiwxmo relotivo
N
Coordenadas de Ws exlrewos : ‘3 =
(—4-4)"
Si x=-4, ‘3((-4) = Y =2, méximo rlativo (-4,2)

Si Xx=+4 , %(+A):o, minimo rlativo (4,0)




b) Calcula los intervalos de curvatura, los puntos de inflexion y sus coordenadas.

2

Curvaliura. . 19," = 0| Condicon de Pum‘to de wﬂ&noﬁ 'a = (X=4)

e+
I AxX*-3 I X (KA Y= (%= 2) A (AN ) - % _
0T oEnE T (XA W3 )
o3 yx-8x3+ 8x _ —Hx3+4ALx

- = =0 = -Yx3+4x=0 =
(x2+4)3 (%2443

X=0

x (-x*+3)=0 =
( +3) { XL=3 = x=+{3 FPosibles P.I.

Evalmamos punt;s A azar en wdo nlervalo . Qx‘negawuos 0n 22 derivada ﬁmE\BrLeaoQa. parn que. Sea
mas Bwmodo delerminar e sibvw.

n_ 4x (-x*+3)
4 (x2+4)3

" (-2) m
P e A e Y AN A

s (-4) <0 /\ concava, s o o3
lau (+4) >0 U CoMVRXON E{fe,c’t\vammte ,to&ns son Pl
S(2y <0 /\ I Porape. Caunbix U crrvatuva .

Céncava. (-{3,0) U ({3 ,00) Tdorvods
Convexa (=20, -y3) U (0,V3) de cwrvaro,

Coordenada de os pues de inflexich. y = (X-4)

rA
S ('E;l )" St plificammos
4 (0) =1 > (—Eﬁ"*f},(om),(qz,l'f) pudos de imlle xich
y o) =



(x—1)°

4. Sealafuncién f (x) =
/ x2+1

c) Calcula analiticamente sus asintotas.

€l denominador no tiene raizes Qwe.za mo tiene asintotas verticales .

2
Bim,  (X=4) = QMET {:i,e,we e asinota ‘\or(}of\w e ‘2' =1

X=> 00wy )

2
Asfmtotc& ou,{w\.a, ‘3 = (:z:_:) >

: (%) , A
m = lim L e =AY :O)QAAE.TMO{:LQM,Q asimota oblioua. .

X=>+00 X X=>+00 Y34 %

& Complementario: Calcula los coeficientes a y b para que la funcion f (x) = ax®+bx*—3x tenga un

4 20

2

punto de inflexién en (— —7> Confirma que se trata de un punto de inflexion. (1 pt.)

FOX) posae por & 0.1, => §(4) = (S b (4 -5 (4) = %
a-%ﬂ»%-q:% = “"‘3+b-;4’V—m-q 22_:( o

AU+ b3-4-23=5 = a-4¥+b-3-4 =3, = =

A-4+b3=8 = | Ya+3b=8

F7(x) = 0 Condicion de o de inflexich.

f/(x\ = 3ax®+ 2bx -3

L7(xy = 6ax+2b = 60\,(“3>+ b =0

= fa+2b=0 = [4a+b =0

R.esolvewos &Q, sistema.: Ha + 3b =8 Restauos
Ha +b =0

2b=8 = |b=4

Ha=-b=-4 =




