
1. Resuelve y demuestra los siguientes límites:

a) Demuestra y calcula el límite: (0,75 pt.) 

b) Calcula    de modo que: (1,25 pt.) 

2. Calcula el valor de    para que la función  sea continua en : 

(1,5 pt.) 

3. Sea la función definida a trozos:

a) Calcula los valores de    y    para que  sea continua y derivable en  . (1,5 pt.) 

b) Con los valores de   y   , halla la 

ecuación de la recta tangente a   en   . (0,5 pt.) 

4. Sea la función  : 

Calcula los intervalos de curvatura, los puntos de inflexión y sus coordenadas. (1,5 pt) 

5. Sea la función

a) Calcula los intervalos de monotonía, los extremos relativos y sus coordenadas. (1,5 pt.) 

b) Calcula analíticamente su asíntota oblicua (sólo la oblicua). (1 pt.) 

6. Calcula y simplifica la derivada de la función: (0,5 pt.) 

Complementario:  Calcula los coeficientes    y    para que la función    (  ) 

tenga un extremo relativo en . ¿Qué tipo de extremo es? (1 pt.)

lim
x→∞ ( 2x + 1

2x − 1 )
3x−1

a lim
x→+∞ ( x2 − a ⋅ x − x2 + x) = − 2

a f (x) x = 3

f (x) =
ax − 22

3 si x ≤ 3

x2 − 2x − 3
x2 − 9 si x > 3

f (x) = { −x2 + a x − 7 si x < 1
4x − b si x ≥ 1

a b f (x) x = 1

a = 6 b = 6
f (x) x = − 1

f (x) = x3 − 3x2 + 1

f (x) = x2

2x − 6

f (x) = 7 x2 + 1 ⋅ log (x3 − x)

a b f (x) = 1 + a
x

+ b ⋅ x x ≠ 0

(3, − 1)
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Factorizamoseldenominadordel 2 trozo

X2 9 0 x El 13,01 luego DomFCA

Luegoelúnicopuntoproblemáticoeselpuntodefronterax 3



Continuidad Estudiamos el punto problemático 3 fronteradel intervalo

ling a al f 3

fin x ̅ 8 IND fin 3 4

Factorizamoselnumerador 2 2 3 1 2 3

Conocemos la raízcomún 3 asíquepodemos factorizarporRuffini 1

Paraque f x seacontinua en 3 deberáncoincidirloslímiteslaterales

ping fix fin 71 1 f 3 93 al 234 8 a 2

Si a 2 f X es continua en 3

a Paraque seaderivable escondición necesariaque sea continua en 1

fin ax 7 a 8 Paraque f x seacontinua en 1

fin 4 b 4 b f 1 deberáncoincidirloslímiteslaterales

a 8 4 b a b 12 1 Condicióndecontinuidad

La condiciónde derivabilidad es f 1 f A
2 9 4 en X 1

f x
2 9 si 1
4 si 1 2 9 4 a 6

a 6 2 Condiciónde derivabilidad

Resolvemos el sistema IE 12
b 12 a 6 b 6

f x es derivable en 1 si a b 6



b Calcula la rectatangente en dos 1 si a b 6

y f xo filo x Yo Ecuaciónpunto pendiente

1 pertenece al primer intervalo donde fol Eta t it 6 7

fXo Mt 6 7 fl 1 1 6 7 14

tiro 28 6 foto s 2 6 8
8 14 8.14 1 rectatangente

D IR no haypuntos críticos
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y 2 6 2 6 O convexa no o
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1 es f1
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Convexa 1 a decurvatura porquecambia lacurvatura

Coordenada delpunto deinflexión

Y N 3 2 1 y 1 1 3 1 _y
ll 1 puntodeinflexión



yo 2 6
2 6 0 3 Dfw 3 luego 3 es un puntocrítico
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secancelaeldenominador Hayun punto crítico en 3
Tenemosqueestudiar loque
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Métodode la 19derivada
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Si eso y lo
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62Si x 6 y 6 zo g 6 mínimorelativo 6,6



b Asíntotaoblicua y 6

A0 m lis 2 IND m 0 y m o tieneasíntotaoblicua

n fito 2 s piso II piso 4 12

IND

y mx h Asíntota oblicua

f x 7 en7
y log 3 7

1 3 yo

f x 7 FI log 3 1 3 én1o

La funciónpasaporelpunto 3 1 f 3 1 5 36 1 3

3 a 9h 3 a 9h 6 1

Lacondicióndeextremo es que f 3 0 f X Y by It ai bx

f X ai b luego f 3 o a 54 b 0

b o at 9h o a 9h 2

Resolvemoselsistemaformadoporlasecuaciones 1 y 2

a 9h 6 abt 9h 6 18h 6 b

Luego a 9h 9 3 a 3 b

Caracterizamos el extremo con la 2ª derivada f X 2a 3 6 3

siendo f 3 6.53 O 3 es unmáximorelativo


