ANALISIS

1. Resuelve y demuestra los siguientes limites:

3x—1
. 2x +1
a) Demuestra y calcula el limite: lim (0,75 pt.)
X—00 2.X -1
b) Calcula a de modo que: lim (\/x2 —a-x— \/x2 + x) =-2 (1,25 pt.)
X—=>+00

2. Calcula el valor de a para que la funcién f(x) sea continuaen x = 3:

22
a* — 3 si x <3
(x) = (1,5 pt.)
/ x> —2x -3 _
_ si x>3
x2-9
—x2 - i
3. Sea la funcion definida a trozos: f(x) = x+ax—1 si x<1
4x — b six>1
a) Calcula los valores de a y b paraque f (x) sea continuay derivableen x = 1. (1,5 pt.)
b) Conlosvaloresde a =6 y b =6, hallala
ecuacion de la recta tangente a f(x) en x = — 1. (0,5 pt.)
4. Sealafuncion f(x) = x> —3x>+1:
Calcula los intervalos de curvatura, los puntos de inflexion y sus coordenadas. (1,5 pt)
2
5. Sea la funcion f(x) =
f 2x —6
a) Calcula los intervalos de monotonia, los extremos relativos y sus coordenadas. (1,5 pt.)
b) Calcula analiticamente su asintota oblicua (sélo la oblicua). (1 pt.)
.2
6. Calcula y simplifica la derivada de la funcion: f (x) = 7V*"+ L. log (x3 — x) (0,5 pt.)

% Complementario: Calcula los coeficientes a y b paraque la funcion f(x) =1+—+b-x (x #0)
X

tenga un extremo relativo en (3, — 1). ¢ Qué tipo de extremo es? (1 pt.)



1. Resuelve y demuestra los siguientes limites:

3x—1
) D t lcula el limite: 1i 2x +1 o0 X
a) Demuestra y calcula el limite: lim - &
Y X—00 2x —1 Y IND
——— = — IND = 4 -
x>+00 \ Iy _ =4 7 Iwp = e =|¢e

Qina AX-4A = o0
X=>+00

= lim 2X+4 )\ (3x=4) = Aim . B — Qim bR— 2 _ 2 g = 6 _
- X>+4+00 \ 2X -4 A ( ) X=>4+00 21X -/ <3X A) X>400 2X -4 o0 D r \3

b) Calcula a de modo que: lim <\/x2—a-x—\/x2+x) =—2 = c0-20 IND , Upawes Qo Técumica deX m)meamélo.

X—>+00

X; (\/XZ—OLX—\/XZ+X ).(\/XZ_ax+\/xz+X ) B Qwn xf/—m«—xﬁ/—x _ oo IND
QM+ _ = =
o0 Vi ax + V24 x X2reo 2o ax +\ 2+ x -~
ax oy
. X - x - —a—4 e e R St/ B
= - = - -'Z/
e e T e’
enunes,
—A-41= -4 =l a=3

2. Calcula el valor de a para que la funcién f(x) sea continuaen x = 3:

22
ax—? si x <3
f& = x2—-2x-3
_ si x >3
x2-9

{0 oL defimda entoda IR . Buscawas bs puitles  eriticos .

Facton zcmos A denowinadsr del 2* twzo .

X2-9 =0 = x=<_33 ¢ (3,00) QMezo Dam LX) = R

Lueobo R dmico PuvdB qu&/w\ofkioo A o PUV\J,V&) de \Cnmf&m\ X=3 .



Continuidad . Estndiamos ek puato ‘)w\;\m&ja‘\oo {3} (o ded wervalo ) .

XQLMZ;- M-% - kg-% = 4(33

Dim M — 9 IND = 9A.M+ (X—S/Y'(X+A) _ 4 _ i

x>3t " 421 q 9) XZ3 (X-3Y(%+3) g 3

Fac‘RrL%amoS R numerador )(L— X-3 = A -2 -3
3 3 3

Conocewos o raiz comin X=3 asi que podeimos (actn'wr por Lalflimi - Y, | o

Para @ &) sea condinnn o X=3 , deberdn coinadir fos Uwales Wile rades .

: Y _ 3_2 _ 3 3_ 3 2L 4 _ _
Jom g0 = B 00 = [(3) = @ =g ===t =u=2

Si £=2 , {(X) & combimear an x=3

—x2 - i
3. Sea la funcion definida a trozos: f(x) = x“+ax—7 si x <1
4x — b si x>1

a) Calculalos valoresde a y b paraque f (x) sea continua y derivableen x = 1.

b) Conlosvaloresde a =6y b =6, hallala

ecuacion de la recta tangente a f(x) en x = — 1.

) Para que sea derivable , & condiciay wecesaria que sea conbimma, s X = 4

vavx, —xErax-% = a—19% Paran quR fr‘(x) sea combiwma en X =4
X—=>A"

Do Ux-b=U—-b = {.‘(4) deberdn comcidir Jos Uniles Ui rades .
X—=>A"

a-8 =H-b = a+b =42 [41] Cundicien do contirmidad
Lo condicion de dervabilidad es @ L'(47) = L'(4T)

—-IX+A sU X < / —LX+A =4 m X =4 =

flexy =

Y St X>A

=
-2+A =4 = a=¢

A =6 [12] Cwdicon dR derivabilidad

A =6

Resolvewos el sistomav: L = 42

}:;IDZA-Z,—mzé = b =6

»Q(X) es deri\/ﬂl)ﬁ’l Mm X =4 st Aa=b=¢g




bY Clloda Ya RC._\—ATM%MJV{ m X,=-4si A =b =4.

= (%) = $(%) (X=%) | Couagdn pvtn — pencliealie

=4 perlomece A prwer wilervalo donde fOx) = —xf+ax-% = -x*+6x-%

{(x,) = Xt ex-% = f(-4)=-4-6-¥=-4M

= | y+44 =8-(x+4) RCTQTM%MJ\Z

-F)(Xo):—-z;)(‘i'é = _F)(_A):(,+6:8

4. Sealafuncion f(x) =x3 —3x2+1:

Calcula los intervalos de curvatura, los puntos de inflexién y sus coordenadas.

D=R ; mo kmg{ ‘)wv—&g CY&E.ODS.

Curvalara. W' = 0| Condicion do pudto de imflexioh. 4 = x* - 3x% + 4

la‘ = 3x¢-6x

Y' = 6x-6=0 = 6x =€ = x=4 Posie P, Evalmamos Puntos 2

azar en wda mtervalo
‘a“(o ) = 60-¢6 <0 /\ concaven,

AN\
‘a"(—&): 6€2-6 >0 U CoVeXon et | "

4
Céncava. (=00, 1) | Tderads e‘eechvwad;e ¥ =1 es Pl
Convexa (4 ,00) ae curvainro, porque cawbia o arvativa .

Coordenada del pude  de inflexidh.

- % de ioh
?z 3-3x¢+ 4 = ‘)(/1)=A—3+A=_,1 (1,-1) pum umlle xich




5. Sealafuncién f(x) =

2
2x —6

a) Calcula los intervalos de monotonia, los extremos relativos y sus coordenadas.

b) Calcula analiticamente su asintota oblicua (sélo la oblicua).

_ x¢
0= Tx-¢

» =6=0=>x=3, D) =R-{3}, buepp x=3 es wn nlo critico.

y'=o Condicion d& exlrewmo .

(&)‘: w'v - wv! - A% @X=€) x5 | uxtoAx -4 4R - AL
v ve (2x-¢€)* @x-€)* T@2x-¢)?
2_ A X=0
"(j| - ﬁ =0 = L -MAx =0 = x(x-6) =0 < - Posibles exlremos
N
se comncela & denowinador Hay wa pwity catico tu x=3
Tomemos e et diar Lo Gue
ocurye a Swu L&iMer&q Y a g Aerecha .
Métods de U 12 d)QriW\A)m Ma | Min €sco<é{,<}»:s & azar
AOND WA
| WX(%=6)  Cualmamos puilis o8 —o0 | I | + 00
T 2x-€)*  awr en wda nfervalo 0 3 6
p.C.
'(_4) - _* >0 /
o St Crece (-20,0) U (6,+<0) IWterralos de.

Decrece (0,3) U(3,6) Monctonia

' _ —
g (4 )= — <0\
Ew x=0 lmé” wn maximo relativo

g'(u)=— <0 \|

En X=¢ "lma wn mihimo  rRlativo

'ﬁl("f’)z% >0 / En X=3 L\aampw‘tocrﬁiw
XZ
Coordenadas de Wos exliewos : C
A
Six=0 , y(o) = 70-C - © méximo rellativo (0,0)
2
Si x=¢ , (a(c) = e - € , minimo rllativo (6,6)




ra
b) Asinbita obliana vy =

2
[A0] mm, = M X -2 =

X>+00 Ly¥-6x

% ) M FE Oy MmFEoo = Tewe asintota. oblicwa

n = N XZ _i.x = %z_%&.\_g)( = X 6x L} i
Xd+00 IX-G L T XY +00 yx — 4L T X400 4x—42 uT g

8|8 —1

IND

ka = mYX+W = % Astwtste,  oblicwon

Ja2
6. Calculay simplifica la derivada de la funcion: f (x) = 7V* +h. log (x3 - x)

P 2 o
/ = QN\G" QD 3-x% + '
oo =% Zvin (% )+ 3 (Cx) e do

2

x2+A4 (x3-x)- 0 10

2 . 1’_.
{’(x) _ q_Vx +4 |: X QN\q'.QDa((X3_X)+ 3IRT-A :|

a
& Complementario: Calcula los coeficientes a y b paraquelafuncion f(x) =1+ —+b-x (x #0)
X

tenga un extremo relativo en (3, — 1). ;Qué tipo de extremo es? (1 pt.)

la {UV\O'W:» {)aSO\ por By Povd:u (3;'4) = {(3) = /l-\-% +3b =-4 (33

ata+9db=-3 = a+9b=-6141]

Lo condicion de exlrewo es que [7(3) =0 5 f(X) = 4+ +bX —4+ax '+ bx

)= -ax b, hego: [7(3) =0 = -a-5% b =0 =

%+b:o = —a+93b =0 = a=19db [2]

Rescluemos @ sisloma {.-or/vm&o por Yas ecuacioney [ 1] s [2]

a+dbh=-6 = db+db =-€¢6 = I8b=-¢ = b = —

6 _ _ 4
18 3
_ql = A~ _ 4
Carnclerizawos & extremo con W 2% derivada : £7(x) = 2ax 3 = —6.x 3

stewdo {”(3) = —637° <0 = X= -3 e un maximo relativo .



