Geometria-Analisis

x—y=0
Se considera la recta 7 : Y y el punto P = (1,1,1). Dado el punto
xX+2y+3z=0
0 (0,0,0) de r, hallar todos los puntos A pertenecientes a la recta r, tales que el
triangulo de vértices A, Py O tengan area 1. (1,5 ptos.)
x=1-t
. (x—y+1=0 . -
Considera las rectas dadas por r: {x _s+1=0Y%" Z:; . Calcula la
posicidn de dichas rectas, su distancia y la ecuacién de la recta que las corta
perpendicularmente. (2 ptos.)

Considera el plano 7 de ecuacién 2x+ y—z+2 =0 y la recta r de ecuacién
. x—=5 z—6
continuar:—=y = —
-2 m

a) Calcula la posicidn relativa de 7 y r segtin los valores del pardmetro m.

b) Calcula la distancia del punto P (1,1,4) alarectarsi m=-1. (2 ptos.)
ax—1
opn . 2x-3 3
a) Calcula el valor de a para que se verifique que xl—l)I-Poo (2x+2) =e (1pto.)

ax?+bx+c si x<0

"
x+1In(1 + x2) six >0 SCa oAy

b) Calculaa, by cparaque f(x) = {

derivable y tenga un extremo relativo en x= -2 (es decir, f'(—2) = 0).
(1,5 ptos.)

c) Calculala ecuacion de la recta tangente a la graficade f(x) = (x + 1)e™*

en el punto de corte de f(x) con el eje OX. (1 pto.)

Enuncia el teorema de Bolzano. Justifica que la grafica de la funcion
f(x) = x5 + x + 1 corta al eje OX en el intervalo [-1,1]. (1 pto.)



x—y=0
1. Se consideralarecta r: Y y el punto P = (1,1,1). Dado el punto
x+2y+3z=0
0 (0,0,0) de r; hallar todos los puntos A pertenecientes a la recta r, tales que el
triangulo de vértices A, Py O tengan area 1. (1,5 ptos.)
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x=1—-t

. fx—y+1=0 . _
2. Considera las rectas dadas por r: {x _y41=07Y5" g:; . Calcula la
posicion de dichas rectas, su distancia y la ecuaciéon de la recta que las corta
perpendicularmente. (2 ptos.)
= = o
P={ * 9+A_O Ty TLA—<A)—AJO) Cal aamos K_k),r\ WO&PW&JBW%N&JQQOS
- -
X=z+A4=0 =T, n,=(4,0,-4) veclores normaer de Sus ecuaciones carleciaman .
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Pare, estnbiar la posia'a/w relativa » Veamo$ prmermd st W % 73 NON onParowMQes.
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Conitruitas & vedor PR=Q—P = (4,0,2) = (0 ,4,4) = (4,~4,4)
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Lo ecuociom de U recli ?erpemaha&ar Comim a I y S se pmﬁz construir cowmo O wlirseccion de dos

/)lzwos omxiliarer qruﬁ conbienen a cada reda ﬁfievw,w Qo direccidn de :)) = KPXVS

W= (4,4,4) Vo= (=4,4,0) R
w= W XVg =
P(o,4,4)€ET Q(4,0,2) € 8
X—0 4 —4
® T, cow‘ciev\em_)wpbzo_o)@ w4 4 -4 =0 =
-4 4 2
X =4 =4 —4
® T cow{ie»\e&v)s 3/8:} W=0 4 —4 =0 =
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X-S—(VJ—A)-S+ (2-4)-0 =0
T = 3x—33+3=o =3
Tp=X-Yy+4=0

(%=4)2-%(-2)+(2-2)-2 =0
Ts = X+WY+22-6=0 +2
%35x+9+%—3=o

Lo ecuccin de Un recta perpendicdar comin a 1 yS es t = {

X=u+4=0

*ty+2-3=0

3. Considera el plano 7 de ecuacion 2x+ y—z+2 =0 y la recta r de ecuacion

. x—=5 zZ—6
continuar:— =y = —
-2 m

a) Calculala posicion relativa de 7 y r segun los valores del parametro m.
b) Calculala distancia del punto P (1,1,4) alarectar si m=-1. (2 ptos.)

d,) U = AKX+ 9‘— 4+ 2 5 "= 2 = 9 s
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M K = (2,4,-4)-(=2,4,m) =0 = -H+i-m=0 = [m=-3

Si m=-3 d anmo (aQarec‘Q SoAPamRers. No son coincideden porque A(5,0,6)Erg T

Si /m7€—3 o anMo ?Qa rece, son secanien , es decir, se corlam en un purd%.




b) Si m=-1, cdada ba distiuncia aeeQPwﬂTo P(4,4,4) a Oa recta 1.
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4. a) Calcula el valor de a para que se verifique que xl_l)IIloo (2x+2) =e (1pto.)
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b) Calculaa, by cparaque f(x) = {(jcx+ ltlé)f-:-;z)ﬂsi ;C;(()) sea continua y

derivable y tenga un extremo relativo en x= -2 (es decir, f'(—2) = 0).
(1,5 ptos.)

Contimidad en s abiertog

{'(X) s Cov{tcw em (—oo ,0) por Ser una W Ponémc«.
10()() es Cotima ew (0,20) porque o afbumm‘l‘o el Qnamiémo (4+x2), es Siewpre posi{iw.

€ Guico Puvd% leo'ﬂmod'ico que WQAMOS que eudiar es X =0 ( fa fror\‘tero\ antre Q/OS le_ef‘lfc&os )



Conlimmidad Rime {(X)z Q‘M+70(X)=je(&) ; Cstiudiamos X =0

X>Aa X>Aa

XEW(;_ axzf+bx+c:c:7[’(o) } _

C=0
QLM_‘_ X+Q:YL,(/1+X‘2’): W4 =0
X=>0
Derivabilidad. ~F’( &_) :~F,( &+) € xtiewmo «F’(&) =0 ; Condician de extreuno .
24X +b st X<0 X==2€ (—20,0] A {20
(x)= :
AF( ) A+ X si X>0 _F(-L):Oi L&X+bzow\,b:/f

A+ x*

Flom)=f(or) = [b=4

20(-2)+4 =0 = Ha=4 =

a=—
Yy

7P()() es Cm‘twmta»derimuemt&n”% st 6L=% , b =4 w C=0.

c) Calculala ecuaciéon de la recta tangente a la graficade f(x) = (x + 1)e™*
en el punto de corte de f(x) con el eje OX. (1 pto.)

La ewmacion PUV\R—P&«AA&JQ de O (\UV\O\(;/\ «F(X) en X =4 -tiene QA«FOr/WW:

W= f(a)y=F(a)(x-a)

Puntos de woite © f(Xx)=0 = (X+4)-e£::o s X4d=0 => x=-/
#0
Recntamzf;n: Poay= aed) T o

Px)=4-€X+ (xed) €5 (=4) = €X(#oxA) = -x-& "

Pe-n=-cne™oe

-0 = e (X=(=4) => | Yy = e-(x+4)




5. Enuncia el teorema de Bolzano. Justifica que la grafica de la funcién
f(x) = x> + x + 1 corta al eje OX en el intervalo [-1,1]. (1 pto.)

/Eoremau de ﬁoQ%aMo
‘F(X)et[“;b] funcion contimma on & indervalo cerrado .

‘F (a)- <F (b)< 0 'umof/aewas de distivls sighno e los bordey el imtevvale.

Con estas camdiciones —> HCG(&;b)/£(C)=O)es&eo;f‘)exis"},uwpwﬂ%
debo dd udervalo abierls e que A fmcian corta. A eje OX.

v A Si —F(X)ES wna funcign ntima e &
wervalo cerrado [ ,b ] 'l 10(&) 'l AF(\D)
tenen dstivts signo , entonces I avaF\Cm

corta necesariamen MR eje, OX ( abscisas ) ew,

A wmenos un Pwd'o C AR wmbervalo abies (a,b).
€Q Teorema wo Per/vnfte saber adnksh talcer

(purlas de corte ) tieue Qa foncizn Wi sy Nocalizacion..
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En wuestio caso : 70()() = X+ X +4 es combina e @ wlorvalo [-4,4] por ser Fouhémm.
f(-A)=-A4-4+4=-4<0

F(A)=A4+4+4 =3 >0 }:>£(_4).70(4)<0

Se am\plm Qan cm&&don%,@«eao E' c E(-4,4 )/{(C) =0 | , es decir, corta aQeJ'e oX.




