GEOMETRIA

xX+2y—-2z4+6=0
1. Seanlarecta r : yelplano 7 : 2x +m -y +3=0
Tx—y—2z=0

a) Calcula el valor de m para que la recta r y el plano & sean paralelos. Para ese valor, calcula

la distancia entre la recta y el plano. (1,5 pt.)

b) Param = 1 calcula el angulo que forman la recta y el plano . (1 pt.)

2. Sean A(-3,4,0), B (3,6,3) y C(—1,2,1) los vértices de un triangulo. Se pide:
a) Ecuacion del plano que contiene al triangulo y area del triangulo. (1,5 pt.)

b) Ecuacion de los planos paralelos al anterior cuya distancia sea 2 unidades. (1 pt)

y—=1 z+4 x 'y z
= ys:i—==—=—:
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3. Dadaslasrectas r : 5 =

a) Calcula la posicion relativa entre las rectas r y s y calcula el punto simétrico del punto

P (0,1,0) con respecto a la recta r. (1,25 pt.)
b) Determina la ecuacion de la recta perpendicularcominar y s. (1,25 pt.)
x=0 X+y—z+2=0
4. Seanlasrectas r : 3y =14+31 y s: =0
z=1+3] yTemes
a) Calcula la posicion relativa de ry s. Calcula la distancia de r y s. (1,5 pt.)

b) Si dos de los lados del rectangulo estan sobre las rectas r y s y dos de los vértices

consecutivos de un rectangulo son los puntos A (0,1,1) y B (0,4,4) calcula las coordenadas
de uno de los otros dos vértices para calcular el area del rectangulo. (1 pt)



xX+2y—-2z+6=0

7x_y_2Z=0 yelplanOﬂ:2x+m-y+3=0

1. Seanlarecta r : {

a) Calcula el valor de m para que la recta r y el plano 7 sean paralelos. Para ese valor, calcula
la distancia entre la recta y el plano. (1,5pt.)

b) Param = 1 calcula el angulo que forman la recta y el plano . (1 pt)

5{,) Si Oa recla 1 la &/)Oamo T Sm Famfdos,mum% el
vedtor wormal al plamo y & veeir divector de la recta san
PerPMa&areb Y » como comseamencia , s poducts escalar nulo.
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Colladamos W amo & products vedinal de los veclores normales de sus ecnaciones carlesiamas.
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€0 wedsr 4 plano T = (2,m,0) w W = (24,4,5) 5 o poducs esclar:
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?LQ'WP:<L,M)O>-(L)L|}S’):O = {J+Y4m =0 p— m=—1

Ahora vamos a aladar a distancia edve la reca 9 L PQB\M.
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Ly-2e=0 }Reda — 3‘3+6-o = y=-2 = X = z,‘/'

P=1(0,-2,4)EN"
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b) Sim=4, me=(2,4,0) , L.=(2,4,5)
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8 o (4
= K= arcsevp<E>= 33,33 (M/g,wﬁa recta.- plano ).

2. Sean A(-34,0), B (3,6,3) y C(—1,2,1) los vértices de un triangulo. Se pide:
a) Ecuacion del plano que contiene al triangulo y area del triangulo. (1,5pt.)

b) Ecuacion de los planos paralelos al anterior cuya distancia sea 2 unidades. (1 pt.)
- = —
A) Custruimos bos vectiey AB , AC 4 AP siende P(%,4,2) €T wn Fudz seuerico oled plavo .

P?E) =B-A = (6,%,3) € veelor Pj)) ET Jcimql_ue ser Bumealmede
— — —

AC =C-A = (2,-4,4) dependioate de log vecTues AR u AC.

AP = P-A = (x+3, y=4,2)

(a ewacid wrua& el p@a,«.o se cabloba con We Vo, %=&z | =0 Cnadidn i,W\PLCGCkw
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b ) GQwQa,wos Qa eamacion de OOS PQOAAOS {)o\mQQQDS T‘Q eq@&&gum < uwt&a&@) .

M= X—22+23 =0

b

d(n,w’) =& (A, W) =2 ;egm?,wos&pwdsA(—Lq,o)e%
T = X—2+D=0
|P\><a+&3o+C%o+D| 3 |-3—%-O+D| B |—3+D| B

&(A)q‘c’): -
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Shcan 41 =3+D =[5 = D = 3+3\5 = | W=x-22+2+2|5 =

Sohicia 2: -3+D =-2|(5 = D

-5 = T=x-2t+3-23\(5 =
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3. Dadaslasrectas r : 5 =

ys:—=

y—l_z+4 x oy
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a) Calcula la posicion relativa entre las rectas r y s y calcula el punto simétrico del punto
P (0,1,0) con respecto a la recta r. (1,25 pt.)

b) Determina la ecuacion de la recta perpendicularcominar y s . (1,25 pt.)

A) Paxa conocer o posiciones redabivas de dos rectas | r %S estndiaremos si sus vectores divectores

Sown fvoPorcwszb.
Ko=(2,3,-4) Vo= (4,4,4) .
QP =(0,4,-4)

P(o,4,-4)ET a(0,0,0)€ s
j_?f%?f% = va o 75 NO s pvoporc«'oma&% > Ron rectan se cortam o biew se cruzam .
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el oo simebrco de P (0,4,0) com reAFec“Too\Q Da recla I se puede oblemer

aRodamdo Lo fm?jeccéa{a artueaom& P> A Puvfgo P sobre la vecta . P. _:TDJ_:
Cladawos e plano T perpediodar a 1 que pesen por P Despuds cladawog } N = W,
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T = Ax+ B9+C%+D =0 ; tvw\o\w\og como et mormal ded anmo T al vechr divector do_ 1.
TLE = Np=W,=(2,3,-4) = T =2x+33-2+D =0 ; sstifiiwos P (0,4,0)

3 A44D=0 = D=-3 = T = zx+33—%—3=o

P=TTNT = Vawos aesanbir 0ag ecuncianes Po\mme’{vicw) de b a sipbikuirlas o PlaMO IU.

X = &, + N0, X = 0+N\-2 = 2 ’\gus{ﬂhiw\os
Pt N | = w403 =4 +3) = 2yt le—z—3=0
2= as+ )\ Us 2= =Y+ (=a) = =4=" N 0

222N 43 (A4+3N)=(=4-2)=23=0 = 4n+3+9\+l+X\-3=0 = MA+4=0 =

La Pn)vqoowf\ orto ?m\oQ
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Pava hallar &0 ()uv[tu simebico P” sabewos que p’= PZP 5 &es?ejm&n P =P+P =
Poite
» S %
o2 p | = = (-4 4,-E) —(0,4,0) = | PP = (-5 -5 -F) | gt

b ) La ecuaciam de dn recta ?erfmdia&ar Comim a I S (:ueapz conctruie cowo Qa wlirseccion de dos

plamos  amxiliarey que conbienen a cada recta y tiewen W direccida de @ = WXV

T J X
— —
Wr\=<'2'l3;—/1) \/s:</1;/1,"|) - - —
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< 4 43 ~ A= (4-4) M+ @+4).(-51) =0
® T, cow‘ciev\ea\_)\),p y w = w-4 3 -9 1 =0 = %rE—Azx—AAa—SJ&—zH:O

2+Y4y —4 —A4 T = AL%XHMY +5IT+ 243 =0

X 4 43
@ Ty aminea Vo o 8 = |y 4 -9 | =0 = Mg=35x+53y-22=0

z 4 A
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x=0
x+y—-z+2=0
4. Seanlasrectas r: 3y =1+34 ys:{ Y

— gD =
z=1+34 y—z 0

a) Calcula la posicién relativa de r y s. Calcula la distanciade ry s. (1,5pt.)

b) Si dos de los lados del rectangulo estan sobre las rectas r y s y dos de los vértices

consecutivos de un rectangulo son los puntos A (0,1,1) y B (0,4,4) calcula las coordenadas
de uno de los otros dos vértices para calcular el area del rectangulo. (1 pt.)

A) Paxa conocer oy posiciones rdabivar, de des rectas | r w'S estdiaremos si sus veclores direcores
som ‘,vof,ormaj)%_ TLP: (0,3,3) = se puede splificar (0,4, 4 )

Las ecuacioned prmm o Ca.YJE’.SiM\o\,S de o el ce Fw,)em Lwﬁv*f)re)&r como o ialerseccicn de dos plamas.
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3—%—2, =0=m, nos cirve cowo vedor direcor de la recla : TCAXTCIIGS
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Los vedores direclorey —)Wr\ W 75 sm Fvoporc«'om&% L s recia son Pmc&&m o bien comncideden .
Pava, dhisTinguir ambod sillivacaner verficamos si un o de © verifion Tambidn b ecnacions, de S.

P(O,A,A)e r; vabmmos SUSOooramAa(RaA&,\Qp\vecTo\S.

Sz{x+3—%+zzo . {O+A—A+z#0 . pds = | rlis (parlday)
4y—2=2 =0 A—-4-2 #0

== V.| Distamcia. de vn

Vawos a cladar Oa distoamcia eilie F?S. &(r}s):&(P,S)z ? Puvﬂ?oawm recta,

cogeum n S . ¢ W= - = -
€so?e 0% v Pum Q€ Sta ° = X+ﬁ/ T+i=o0 } = i_ f; = Q& (-4,0,-2)€Ss
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@:Q—P :(_q,o)—z)—(o,A;A)= (=4, —4,-3) ;  Sabewos quR 75 =(0,4,4)

R R Esle vechr no se
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b) vasiermmos QosFuvﬂBS A<O’A’A)(3 B(Q)H)H)

X =0
Como se puwope c«:w\pwloaf, Pefl'emem a Oa recJR r= ‘af = A +30
z=A+3N

La edn s & f)amQKQa\ ) conocewos o distoncia AZ,( T, S): 5-\/7(/\,

Cia cldodar R area ded vedb(mzuﬂg ( lado por Oeds ) :

/ PI\ é
Krea = | R3|-(1,8) ’ ’ a
32
Ao =(0,4,4)-(0,4,4)=(0,3,3) Sl o
é o
"B | = (%737 = 347 = A

Se trala de um Cua.a@m&o

Krea = 3(2u - 32w = 48 u? = | Krea = 48 02

Método ITT : Se CchuDa Qa\, P\D%m of‘tozona& A’ de A sobre QO\ Y'Cét_o\, S .

eR srea serd |Area = |P?E>>< AﬁA’




