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1. Calculay simplifica los siguientes derivadas:

a) f(x)=vVx*+2 f’(”'ﬁ (0,75 pt.)

3
b) y =2"*  (exponencial) *a) = 2% % Q2 (2x%+4) (0,75 pt.)
DERIVABILIDAD EN FUNCIONES A TROZOS

2. Sea f(x) lafuncién definida por:

f(x)={ax2+1 si x <2 o=

1 ,b=-2 2 pt)
x> +bx+3 si x>2 2’

Halla los valores de a y b para que f(x) sea derivableen x = 2.

ANALISIS DE FUNCIONES

X2 ) Moiximo l/vcn& en (OJO\ Crece (“DO/O)U(L'/+°°)

X=2 M{umo el en (4,8) | Decrece (0,2)VU (2, 4)

3. Sealafuncion y =

a) Calcula los intervalos de monotonia. (1,5 pt)
b) Clasifica los extremos relativos y calcula sus coordenadas. (0,75 pt)
¢) Halla los puntos de corte; representa la grafica, los extremos y la asintota vertical. (0,75 pt)

Pistas: No hay puntos de inflexion. No hace falta calcular la asintota oblicua (sélo si te sobra tiempo).

/ (-4 4
4. Sealafuncion f (x) = x*—2x%, Concavar ( V3’ V‘)
a) Calcula los intervalos de curvatura.  Convexa': ’°°/ = ) (y— )t w\ (1 pt)
b) Calcula los puntos de inflexion y sus coordenadas (1 pt)
c) Estudia la simetria de la funcion. P\, ( v %) ( % ) (0,5 pt)

e
Siwetna par
5. Calcula la ecuacion de la recta tangente a la funcion:

flx) = Inx? enelpunto x =e. y-2T= %(X—Q) (1 pt.)

Complementario:

Calcula los coeficientes a ,b y ¢ para que la funcién f (x) = x> + ax? 4+ bx + ¢ pase por el punto

P (1,1), tenga un maximoen x = —4 yun minimoen x =0. (1,5 pt)
a=6, L:O)c=~(
T(x) = x>+ 6x4-¢€



? 1. Calcula y simpilifica los siguientes derivadas:

a) f)=Vx2+2 , {(x)=

2x3+x

_ 3
%VX+2, VX+2, ’ Vr)'\:zx +X'Q‘4€'(3XZ*">

(exponencial)

by y=

DERIVABILIDAD EN FUNCIONES A TROZOS

2. Sea f(x) lafuncién definida por:

ax®+1 si x <2
(x)={
! X2+ bx+3 si x>2

Halla los valores de a y b para que f(x) seaderivableen x =2 .

(a -(MM\O'W{/\ (XY debe ser colimma an X=2. (a (W\o‘m’m (6 debe ser derivable en Xx=4 .

B () = Um0 = (o) gy = ZaxX St X< 2
e e Fea IX+b si x32

B () = Um axt+4 = Ha+4
X=>2~

e £y = £
)&Wz,{( X) ZXQ'ﬁ)vszf x+bx+3 = 2b+F Zax = IX+b wn x=2.
Ya+4 = 2b+F > 4a=2b+¢ [1] Ua =Y +b [2]

Sustitayende 1] en (2] se tieme 2b+¢ = y +b

b=-2 de dade a:”:b > a=1

ANALISIS DE FUNCIONES

2
X
” 3. Sealafuncion y = :
x—2
a) Calcula los intervalos de monotonia. (1,5 pt)
b) Clasifica los extremos relativos y calcula sus coordenadas. (0,75 pt)
c) Halla los puntos de corte; representa la grafica, los extremos y la asintota vertical. (0,75 pt)

Pistas: No hay puntos de inflexion. No hace falta calcular la asintota oblicua (sélo si te sobra tiempo).

Etidiamos . mondionia  con la 4% derivada .

Z

Dominio D= R— {2} , ‘fwa qrmetmer o wedn e pwlo cribico. =<

v- Aslubela verticad

2x(x=2)=x* _ xr-ux-x* _ xE-Ux
A s 0 Y O 10




?:X)jz&)?l:ﬁ \8\(—4\>O / .6\(/‘\<O \

(x-2)?
Condicion do extremo : ‘3‘(5\ < O \ la'(s‘\ > O /
4'=0 > x-ux=o=>

X=0O AV
x(x-4)=0 AN\ | N\

T

|
Evaimamos pwﬁtvs aleatorios com Qer -4 0 1 2 3 4 5

A% derivada para conocer Ren mondlonian
ew ada Towoo \3 dg\giL;Mr Dos exliremos . Coordenadas \3(0) =0 , \a(q) = m

le
-1'8

Maximo bocall en (0,0 | Grece (o0, 0)U (U, + o)
Minimo el en (u,8) | Decrece (o,z,)k)(«?/,LI)

Para represediar U 3wﬁ£aco\ hallamos Yos pumizes
AR corle e I ostntite. obliona (opc;ovw&).

St X=0 =2 y=0 (O/O)
St y=0> X=0 (0,0)
Asinida. obliecna :

ra
= £ - X -2 =
M e X Txste gt o A

XZ
m = Liwn [#(x)—mx]: (O ( —4X

X9 +co X= + oo X—2Z

Liwn )(é_)(Z_‘_ZX _ RO 2X

X +oo X-2 = X3te X-z2 T <
YT WMXENE XL, veamnos fos Mﬁs&awﬁi:

Si x=0  y=2, (0,2)
St y=03> X=-2,(-2,0)




B 4. Sealafuncion f(x) = xt—2x%:

a) Calcula los intervalos de curvatura.

b) Calcula los puntos de inflexion y sus coordenadas.

c) Estudia la simetria de la funcion.

Y = - ox® Condician de pwils  inflexicn
\9':‘1)("‘4)( ?“:o:> £2x8-U4=o0 :>><2=4ﬂ2=%z X=J—’A—5 osibles .|
tir = A2 xt-4 ;
- 0
" (=1) > 0 | Mikds T - | |
" (0) < O | ¢ = 2ux %o U—‘/ﬁ /\ ‘/\EU
VJ“(*") > 0 Combin o orvatwra . Son P.1
Coordunaday de los pwd?os de i fle xign c (-L y \
onCaVa e
g (t5)= (&) () = 5-5--3 AR
S 3 Vs a3 A Conve XA (’”/'ﬁ>u(‘ +°°\

p._< V‘"c\\( vz’ o ‘\

Estndiemos U siwetn . Veamos si [ (x) = L("X)

f(-x)= (—X)L‘-z,(—x)l = x4 -2yt

= (),

Simetna PO\Y‘

?? 5. Calcula la ecuacion de la recta tangente a la funcion:

fx) = Inx? enelpunto x =e. -\ = f/(xa) (x=%,)
Xo = % 7o= f() = et =2 e=2
(‘(x)=%=—2{ > #’(QFé ; Y=g (x-e) > y=

& Complementario:

Py Calcula los coeficientes a , b y ¢ para que la funcién f (x) = x> 4+ ax? + bx + ¢ pase por el punto

P (1,1), tenga un maximo en x = —4 y un minimoen x =0.

Lxy= x3+axtt+bx+c

£(Y=4, A+a+b+c= 1

a+tb+c =0 [1]
3xét 2ax+b =O

£1(x) =
(condicion de extremo )

0+0+b=0, b=o [2]

, 11> c=-¢

Si x=-4,
S{ x=z=o,
2]l =>a=¢6
T = x>+ 6x3-¢

(1,5 pt)




