—2X+6
1. Dada la funcién f (x)= i3 se pide:
X+

a) [1 punto] ¢Cudl es su dominio? Calcular sus puntos de corte con los ejes.
b) [0,5 puntos] Hallar las asintotas horizontales y verticales de la funcion.

c) [0,5 puntos] Representarla graficamente.

3X+5 si x<-2
3 Si x=-2
2. [2 puntos] Consideremos la siguiente funcién definida por trozos: f (X) =9 Xx-1 . .

—5 Si —2<x<3
X+

—X>+Xx si x>3

Estudiar de manera razonada la continuidad de f en los puntos criticos X =—2 y X =3. Caso de no ser continua

en alguno de ellos explicar el tipo de discontinuidad existente.

3. Calcular los siguientes limites. Si alguno de ellos el resultado es inmediato, justifica la razén por la que se obtiene
ese resultado.
2P —x+1
a) [1punto] lim ———
x>2 X" +3X+2
xh4x?-2

b) [1punto] lim ———
) [1pu ]H—1X3—5X—4

c) [0,5puntos] lim 1-2x43x" +5¢
=P o 22X —BX2

d) [0,5 puntos] lim 8 +6x" —3x+1
= B e 4 _5x+10

L X2 +3x—4 '
4. Dada la funcidn racional f (X) =——F—,se pide:
X —4
a) [0,5 puntos] Dominio de la funcién.
b) [1 punto] Puntos de corte con los ejes.
c) [1 punto] Asintotas verticales y horizontales.

d) [0,5 puntos] Representacion grafica aproximada.
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Soluciones

—2X+6
1. Dada la funcion f (X)=——-—, se pide:
2X+3
a) [1 punto] ¢Cudl es su dominio? Calcular sus puntos de corte con los ejes.
3 3
Puesto que 2X+3=0= X = —E, el dominiode f es Dom f = R—{—E}.
-2-0+6 6
Haciendo X =0, se tiene que f (0) =———=—=2, conloque el punto de corte con el eje Y es (O, 2) .
2.:0+3 3
—2X+6
lgualando f (X) a 0, tenemos: 2—3 =0=-2X+6=0=-2x=—-6 = X =3. Por tanto, el punto de
X+

corte con el eje X es (3,0).

b) [0,5 puntos] Hallar las asintotas horizontales y verticales de la funcion.

d
con C#0, la asintota vertical es X =—— vy la asintota horizontal es

En una funcién del tipo f (X) =
cx+d c

a 3 -2
Yy = —. En este caso la asintota vertical es X = _E y la asintota horizontal es y = ? =y=-1.
C

c) [0,5 puntos] Representarla graficamente.
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3X+5 si x<-2

3 si x=-2

2. [2 puntos] Consideremos la siguiente funcién definida por trozos: f (X) =< x-1 i 9 x<3’
R —2<X<

X+95

—x2+Xx si x>3

Estudiar de manera razonada la continuidad de f en los puntos criticos X =—2 y X =3. Caso de no ser continua

en alguno de ellos explicar el tipo de discontinuidad existente.

Estudio de la continuidad en X =-2.

Iirrzl_f( )= Im;_(3x+5):3-(—2)+5:—6+5:—

x-1 -2-1 -3 = lim f (x)=-1. Sin embargo f(-2)=3. Puesto
lim f(x)= lim — == X2
x—>-2" o2 X+5 -2+5 3

que Iim2 f(x)#= f(-2), f no es continua en x=-2. Al existir el limite de la funcién en el punto, pero ser
X—>—

distinto de la imagen de la funcién en el punto, f presenta una discontinuidad evitable en X =—-2.

Estudio de la continuidad en X =3.

x-1 3-1 2 1

lim f(x)=lim

X3 X8 X+5 3"‘5 8 4 . Puesto que los limites laterales son distintos, no existe
lim f(x)=lim (—x*+x)=-3°+3=-9+3=-6

x—3" x—3"

lim f (X), conloque f noescontinuaen X=23. Al ser los limites laterales finitos y distintos, la funcién presenta
X—3

una discontinuidad de salto finito en X=3.

. Calcular los siguientes limites. Si alguno de ellos el resultado es inmediato, justifica la razén por la que se obtiene
ese resultado.

a) [1punto] lim
>2 X2 +3X+2 (-2)°+3-(-2)+2 4-6+2

0

2x*—x+1 _2:(-2)'—(-2)+1 _8+2+1 {11}_ +oo Si X2
—0 s Xx—>-2"

b) [1 punto] IIm

X*+x° -2 _ (-1)" +(-1)° -2 1+1-2 _{ } (X=X +2x - 2)
X’ =5x—4 (-1)°-5.(-1)-4 -1+5-4 (% -x-4)

_Jim X =XE+2x=2 (- (Y) 2 (-Y)-2 1-1-2-2 6 _

x>-1  X2—x—4 (_1)2_(_1)_4 1+1-4 _—_2_
1-2x+3x*+5x* . 5x%° . 5 5
c) [0,5 puntos] lim — = lim ~=lim| —=x |=—=:(—0) =+
x>0 2—2X—6X xo—e —GX° x>\ 6
_ 3 2 _ .
d) [0,5 puntos] lim Bx°+6x" —3x+1 =i 8x° —8:_2_

Im
i AX3-5x*+10 o 4XP 4
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X2 +3x-4

4. Dada la funcién racional f (X) = 2—4, se pide:
X —

a) [0,5 puntos] Dominio de la funcién.
x*—4=0=x* =4—= x=12. Entonces Dom f :R—{—Z,Z}.

b) [1 punto] Puntos de corte con los ejes.

-4
Haciendo X =0, se tiene que f (O) = 2 =1, con lo que el punto de corte con el eje Y es (0,1) .

2 +3x - 349 (-16) 3425
Igualando f(X)aO,tenemos:wzosz+3x_4zozxz ( ): 3+ 25:
X —4 5 >
3+ -1
= 32_5 :{Xl " Entonces los puntos de corte con el eje X son (1,0) y (—4,0).
X, =—

c) [1 punto] Asintotas verticales y horizontales.

lim X2+3x—4_{—6}_{—oo Si x—>—27_|- x2+3x—4_{—6}_{—00 si x—>27

; Im .
x>2 X2 _4 0 oo Si X -2t =2 xP—4 +oo Si X—>2*

De aqui se deduce que X =—2 y X =2 son asintotas verticales.

X*+3x-4 . X g _
lim —————= lim — =1. Entonces y =1 es una asintota horizontal.

X—>Fo0 X2 -4 X—>+00 X2

d) [0,5 puntos] Representacion grafica aproximada.

A
S W=
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