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OPCIÓN A 
 

1.-  a) Estudia, basado en los valores de m, el rango de la matriz 















=

31
21
31

m
m

m
A  

b) ¿Coincide A con su inversa para cualquier valor de m?  
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c) La matriz X , que es simétrica, tiene que ser una matriz cuadrada de orden 2 para que se pueda 
multiplicar  
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2. a) Calcular el punto simétrico del punto P(-2 , 0 , 2), respecto al plano 0323: =−++ zyxπ  
b) Sea r una recta perpendicular al plano 0323: =−++ zyxπ y que pasa por el punto P(-2 , 0 , 2), 

Considere la recta: 
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:
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Estudia la posición relativa de r y s. Calcular la ecuación del plano paralelo a s que contiene r. 
 
a) Hallaremos una recta r perpendicular al plano, y por ello su vector director es el del plano π y que pase 
por el punto P. 
Una vez hallada r calcularemos el punto Q de intersección, de ella, con el plano π , este punto es el punto 
medio entre P y su simétrico P’ 
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b) Para ello analizaremos si las rectas, de las que calcularemos sus ecuaciones paramétricas, tienen un 
punto común, si el sistema que resulta de igualar sus coordenadas es compatible determinado son secantes 
y se cortan en un punto, si es compatible indeterminado las rectas coinciden. Para hallar la compatibilidad 
es condición necesaria que el determinante de la matriz de los coeficientes ampliada sea nula. 
Si el sistema es incompatible y hay igualdad o proporcionalidad entre los vectores directores las rectas son 
paralelas, de no serlo las rectas se cruzan en el espacio. 
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Continuación del Problema 2 de la opción A 
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La recta r y s se cruzan en el espacio 
 
Para hallar el plano α  paralelo a la recta s y que contiene a la recta r, consideramos los vectores directores 
de ambas rectas y el vector RG, en donde R es un punto cualquiera de la recta r (tomamos la indicada en 
su ecuación que es el punto P) y G el punto genérico del plano. Los tres vectores son coplanarios, y debido 
a ello el determinante de la matriz que forman es nulo y la ecuación buscada del plano 
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3.- a) Define función continua en un punto. ¿Qué tipo de discontinuidad tiene ( )
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b) Calcula la ecuación de la recta tangente a la gráfica ( ) 162 23 +−= xxxf en su punto de inflexión. 
a) 
Una función es continua en el punto x = x0 si verifica las siguientes condiciones: 
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4.-  a) Calcula el ( )
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x
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−
→ 21
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OPCIÓN B 

 
1.- a) Discutir, según los valores del parámetro m, el siguiente sistema de ecuaciones lineales:  
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2.- a) Establecer el producto vectorial de dos vectores. Dados los vectores ( ) ( )1,1,10,2,2 −== vyu  

calcula los vectores unitarios y perpendicular a los vectores vyu ;.  

b) Calcule el valor de a para que la recta 
4
2
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zyxr no corte al plano 545: =++ zayxπ  

Para este valor de a calcula la distancia de la línea al plano. 
 

a) Dado los vectores ( ) ( )321321 ,,,, vvvvyuuuu == , llamamos producto vectorial de vporu , y lo 

expresamos por vu ∧  o vu × , al vector: 
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El vector resultante del producto vectorial de dos vectores es perpendicular a ellos  
 
El módulo del producto vectorial dedos vectores es igual al área del paralelogramo definido por dos 
representantes de estos vectores que tengan el mismo origen 
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b) La recta tiene que ser paralela al plano y, por ello, el producto escalar de sus vectores directores, que son 
perpendiculares, es nulo 
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Hallaremos la distancia de un punto R cualquiera de la recta (tomaremos el indicado en su ecuación) al 
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3.- a) Teniendo en cuenta la función ( )
1−

+
=

cx
baxxf calcula los valores de a, b y c sabiendo que 

2
1

=x  

es una asíntota vertical y que y = 5x - 6 es la línea tangente en su gráfico en el punto correspondiente a x = 
1. Para los valores de a, b y c, calcula, si f(x) posee más asíntotas?  
b) Enuncia el teorema del valor medio del cálculo diferencial.¿ Se puede aplicar, en el intervalo [0 , 1] este  

teorema a la función ( )
x
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Continuación del Problema 3 de la opción A 
 
b) Teorema del valor medio o de Lagrange 
Si f(x) es continua en [a , b] y derivable en (a , b), entonces existe, al menos, un punto ( )b,ac∈  
tal que: ( ) ( ) ( ) ( )abc'fafbf −=−  

Geométricamente, como f’(c) es la pendiente de la recta tangente en el punto c  y 
( ) ( )

ab
afbf

−
−

 es 

la pendiente de la cuerda que une los puntos [a , f(a)] y [b , f(b)], el teorema dice que dichas 
rectas tienen la misma pendiente; luego si una función es continua en [a , b] y tiene tangente en 
todos los puntos de (a , b), es decir, es derivable en (a , b), entonces existe, al menos, un punto 
de (a , b) en el cual la recta tangente es paralela a la cuerda limitada por los puntos [a , f(a)] y [b , 
f(b)] 
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4.- Dibuja y calcula el área de la región limitada por la gráfica de la parábola f(x) = - x2 y la recta normal a la 
gráfica de f(x) en el punto correspondiente a x = 1. (Nota: Para el dibujo de las gráficas indicar los puntos de 
corte con los ejes, el vértice de la parábola y la concavidad o convexidad) 
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Continuación del problema 4 de la opción A 
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