Prueba PAU 1 Comunidad Valenciana

Bachillerato de Ciencias de la Naturaleza y la Salud

Soluciones Julio de 2019

OPCION A

Problema 1. a) Resolviendo por el método de Gauss:

1 -2 2 5 I -2 2 5 1 -2 2 5
2 0 3 a |—»|0 4 -1 a-10>|0 4 -1 a-10
3 -1 5 a+l 0 5 -1 a-14 0 1 O -4

El sistema es compatible y determinado para todo valorde o € R .
b) Resolviendo el sistema se tiene: y=—4, 4(-4)-z=a-10>z=—-a -6,
X+8+2(—a—6)=5—>x=2a+9.Si a =-1, lasolucion es (7,-4,-5).

c) Sustituyendo la solucién en el plano: x+y+z=0->20+9-4-a-6=0->a=1.

210+10+210-8 32
2Pt 30

b) Los puntos de corte del plano con los ejes de coordenadas son: A(4,0,0),

Problema 2. a) Aplicando la férmula: d(P,x) =

B(08,0) y C(0,04). Por tanto AB=(-480) y AC =(-4,04). El &rea sera:

i J ok
‘ABxAC‘z%—4 3 0=%|(32,16,32)|:%48:24.
0 4

1
A=—
2

c) Como AP = (6,0,10), el volumen sera:

6 0 10
V:l‘[ﬁ,ﬂé,ﬁ g s of=tsin=20
6 6 6 3

~4 0 4

Problema 3. a) x> +2x+5 no tiene soluciones reales, por tanto D =R.

X +xT+5x-3 X ) X +xT+5x-3 -3
lim > = lim — = lim x =+ y lim 5 =—,
X—>+0 X +2x+5 x40y X+ x—0 x +2x+5 5

b) No tiene asintotas verticales por ser D =R ni asintota horizontal. Si tiene asin-

3 2
) X . X +x +5x-3
tota oblicua: m:hmf( ):hm 3 5 =1
¥ox e x” +2x° +5x
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=lm———=-1.,

x3+x2+5x—3_x . —x*-3
o x? 4+ 2x 45

La asintota oblicuaes y=x—-1.

3 2 2
c) Ix +2x o 3dx:J.(x—l)derJ.22)64—'_2dxzx——x+ln‘xz+2x+5‘+C.
X" +2x+5 X" +2x+5 2

El area es:

5

3 2 2
sx”+x"+5x-3 x
.[1 =——x+ln‘x2+2x+5‘

: :§_5+1n4o—[l—1+1n8j=8+1n5.
X +2x+5 2 2 2

1

Se supone que la funcién no cambia de signo en el intervalo [1,5], lo cual es cierto,

pues la Unica raiz real del numerador cae fuera de ese intervalo.

OPCION B

Problemal1a) AX=aX 5> AX -aX=0>(A-a)X=0—> X =(4d-al)™".

4
-1 6

1

0 =(a-2)(a-5=0.

1 -1 6-«

oHl—a 4

Esto exige que |A—a]| :‘ ‘—a

Por tanto, tiene una Unica soluciéon si ¢ #2 v a #5. Como el sistema es homogé-

neo, la solucién es (0,0).

e (3 Y G e
L A
e I e ]

Por tanto el valores f3=2'".

XxX=a-—t
Problema 2. a) La recta en forma paramétrica es: <y =—4¢ . Buscando la inter-
z=pt
6-a

3(-3)

seccion del plano y la recta, se tiene: a—t+2(-4t)+3pt=6 >t =
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Si f # 3 la recta corta al plano (solucién Unica). Si =3 A a =3 la recta esta con-

tenida en el plano (infinitas soluciones). Si S =3 A a #3la recta es paralela al
plano (sin solucién).

c) Ha de ser un plano paralelo al plano 7: x+2y+3z+ D =0 y al pasar por el ori-

gen se tiene: x+2y+3z=0.

Problema 3. a) Como AP = (x,4—x°)—(0,2) = (x,2—x>) , entonces la distancia es

d()C)Z\/)C2 +(2-x%) =x*=3x +4 con —2<x<2.

4x° — 6x 3 3
b) d'(x) = =0—>4x3—6x:0—>){x—\/:j(x+ —j:O,
2Vxt +3x% +4 2 2

Calculamos la distancia en los siguientes puntos:

d(-2)=+/8, d(—@):?, d(0)=0, d[@}:?, d(2)=+/8 .

. , 3
Hay dos maximos en x =%2 y dos minimos en x = i\/;.

2+x x<0
c) Como y=2—|x|= , se tiene que:
Y 2—-x x>0

[l @l a2 -@-nli=

0 2 2. 2
:L(—x —x+2)a’x—i—j0 (—x " +x+2)dx =

0 3 2 2
X x 10 10 20
| ——F—+2x|| =—F+—=—.
\ 3 2 .

X x?

=2 oy
302
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