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OPCIÓN A 

1.A.- Dadas las matrices:  
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a) Determinar la matriz inversa de B 

b) Determinar una matriz X tal que A = BX 
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2.A.- a) Si A es una matriz tal que , ¿cual es el valor del determinante de A? ⎟⎟
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3.A.- Sea el plano p: x + 2y +3z = 6 

a) Hallar el punto simétrico del (0 , 0, 0) respecto de p 

b) Hallar el plano perpendicular a p que contiene el eje OZ 

c) Hallar el volumen del tetraedro cuyos vértices son el origen y los puntos de intersección de p 
con los ejes coordenados. 

a) Se trazará por el punto dado una recta r perpendicular al plano p, para ello se tomará el 
vector director del plano y su vector generador. Se hallara el punto de corte de la recta hallada 
y el plano dado que nos da el punto central A del simétrico pedido P. 
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b) Uno de los vectores directores del plano buscado es el de p, el otro es el del eje OZ y el 
último el vector formado por el punto genérico y el origen de coordenadas que es por donde 
pasa el eje OZ 
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Continuación del problema 3.A.- 

c) Los puntos de corte, B, C y D, serán los del plano p con los ejes OX, OY y OZ . Con ellos 
se formaran los vectores BC y BD con los que hallaremos el volumen pedido 
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4.A.- Sabiendo que una función f(x) tiene como derivada f’(x) = (x – 4)2(x2 – 8x + 7) 

a) Hallar los intervalos de crecimiento y decrecimiento de f 

b) Hallar los máximos y mínimos relativos de f 

c) ¿Es el punto x = 4 un punto de inflexión de f?.Justificar razonadamente la respuesta 
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OPCIÓN B 

1.B.-  a) Hallar el conjunto formado por los puntos del plano z = 0 que distan 3 unidades del 
plano de ecuación  2x – y + 2z = 4 

b) Describir dicho conjunto 
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b) 

Ambos conjuntos son rectas en el plano z = 0 
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2.B.- El plano p ≡ 2x - 2y + z = - 2 determina un tetraedro con los tres planos coordenados. Se 
pide: 

a) Calcular la longitud de la altura del tetraedro que parte del origen 

b) Determinar las ecuaciones paramétricas de la recta que contiene a dicha altura. 

c) Calcular el área de la cara del tetraedro que esta contenida en el plano p. 

 

a) Calcularemos los puntos de corte A, B y C con los tres ejes coordenados que generan el 
plano p. Hallaremos la altura como la distancia del origen al plano generado 
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b) La recta pedida r pasa por el origen y tiene como vector director el del plano p que es 
perpendicular a él y paralelo a la recta. 
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3.B.- Sea la función ( )
( )22 1
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+
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a) Hallar sus máximos y mínimos relativos y sus asíntotas 

 
b) Dibujar la gráfica de la función, utilizando la información obtenida en el apartado anterior, 
teniendo en cuenta, además, que f tiene exactamente tres puntos de inflexión cuyas abscisas 
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Continuación problema 3.B.- 

( )

( )

( )
( )

( ) ( )[ ] ( )

( )

( )
( )

( )

( ) ( )
( ) ( )[ ] ( )

( ) ( ) ( )( )

−∞→⇒

=
−

=
++−

+
=

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

∞
+

∞
−−

∞
+

∞
−

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +−−

+−
=

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
+−−

+−
=

=
∞
∞

=
+−−

+−
=

+−+−−

+−
=

++

+

=

∞→⇒==
++

+
=

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

∞
+

∞
+

∞
+

∞=

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++

+
=

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
++

+
=

∞
∞

=
++

+
=

++

+

=

−∞→⇒=⇒

⇒==
+−
+−

=

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

∞
+

∞
−

∞
+

∞
−

=

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +−

+−
=

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
+−

+−
=

∞
∞

=
+−

+−
=

+−+−

+−
=

++

+
=

∞→⇒=⇒⇒==
++
+

=

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

∞
+

∞
+

∞
+

∞=

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++

+
=

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
++

+
=

∞
∞

=
++

+
=

⇒ℜ∉∀⇒<−=−=Δ⇒=++

∞→∞→

∞→∞→−∞→

∞→∞→−∞→∞→

∞→

∞→∞→∞→−∞→

∞→∞→∞→

xcuandooblicuaasíntotahayNo

xx

xx

xx
x

x
x

x
x

xx
x

m

xxx
x

xxx

x
x
xx

x

m

xcuandooblicuaasíntotahayNom

xx

xx

xx
x

x
x

x
x

xx
x

xxx
x

x
xx

x

m

oblícuasAsíntotas
xyhorizontalAsíntota

xx

xxy

xx
x

x
x

xx
x

xx
x

xx

x
xx

xy

xyhorizontalAsíntotay

xx

xx

xx
x

x
x

xx
x

xx
xy

eshorizontalAsíntotas
verticalesasíntotashayNoxxxComo

verticalesAsíntotas
ónContinuacia

xx

xxx

xxxx

x

xxxx

xxx

0
1

0
001.1

00
111.1

12

111.1

12

lim
1

12

lim

1)(
12lim

1)(

12lim1
12

lim

0
1
0

001.1
00

111.1

12

111.1

12

lim
1

12

lim
1

12lim1
12

lim

0

0
1
0

001
00

111

12

111

12

lim

1

12

lim
1
12lim

1

12lim
1

12lim

00
1
0

001
00

111

12

111

12

lim
1

12

lim
1

12lim

034101

)

222

2

54

2

222

2

55

2222

22

22
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Continuación del problema 3.B.- 

b) 

-1,5

-1

-0,5

0

0,5

1

1,5

-8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 7 8
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⎩
⎨
⎧
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=++=⇒=
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⎠
⎞

⎜
⎝
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4.B.- a) Discutir según los valores del parámetro real l el sistema 

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−+
=++
=++

1
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3

zyx
zyx
zyx
λλ

λλ
 

b) Resolver el sistema anterior en el caso l = 2 
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0
0
2

000
310
132

0
0
2

310
310
132

2
2
2

222
442
132

1
1
2

111
221
132

2

mindet
0
0
1

000
020
131

0
0
1

040
020
131

1
1
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⎜
⎜
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⎜
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⎜
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⇒
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⎟
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⎜
⎜
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⎟
⎟
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⎜
⎜
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⎟
⎟
⎟
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⎜
⎜
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