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JUNIO  2007- 08 

OPCIÓN A 

1.A.- Dado el sistema de ecuaciones lineales : , se pide 
⎩
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ayax
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a) Discutir el sistema según los valores del parámetro a. Resolverlo cuando la solución sea 
única 
 
b) Determinar para que valor o valores de a el sistema tiene una solución en la que   y = 2 
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2.A.- Dada las rectas: , se pide 
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a) Discutir la posición relativa de las dos rectas r, s según los valores del parámetro a 
 
b) Si a = 1, calcular la distancia mínima entre las dos rectas r, s 
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Continuación Problema 2.A.- 
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3.A Estudiar  los siguientes límites: 

( ) ( )

( ) xx

xx

x

x

x

puntob

xepuntoa

63
54lim1)

lim1) 2

+
+

−

∞→

∞→

 

( ) ( )( )

0
1
0

10
00

11

0
2
1

0
6
5

0
3
2

1
2
1

6
5

3
2

lim

6
6

6
3

6
5

6
4

lim
63
54lim

)

.32lim.32lim

24.16lim24.8lim

2
124lim

2
42lim

limlimlim

)

2

'
2

'
2

'
22

'
32

'
2

42

2

22
2

==
+
+

=

=

⎟
⎟
⎟
⎟
⎟
⎟
⎟
⎟
⎟

⎠

⎞

⎜
⎜
⎜
⎜
⎜
⎜
⎜
⎜
⎜

⎝

⎛

⎪
⎪
⎪
⎪

⎩

⎪
⎪
⎪
⎪

⎨

⎧

→

→⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

→⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

→⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

∞→=

+⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛+⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

=

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛+⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛+⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

=
∞
∞

=
+
+

∞===

=⎯⎯⎯⎯⎯ →⎯=
∞
∞

=
−

=⎯⎯⎯⎯⎯ →⎯=
∞
∞

=
−

=

=⎯⎯⎯⎯⎯ →⎯=
∞
∞

=
+
−

=⎯⎯⎯⎯⎯ →⎯=
∞
∞

=
+
−

=

=⎯⎯⎯⎯⎯ →⎯=
∞
∞

=
+
−

=
+

+−
=∞−∞=−

∞→∞→∞→

∞→∞→

∞→∞→

∞→∞→

∞→∞→∞→

x

x

x

x

x
x

xx

xxx

xx

xxx

xx

x

x

xx

x

x

HopitalLAplicando
x

x

x

HopitalLAplicando
x

x

x

HopitalLAplicando
x

x

x

HopitalLAplicando
x

x

x

HopitalLAplicando
x

x

xx

xx

x

x

x

xcuandoqueSabiendo

b

e
e
e

e
e

e
xe

e
xe

xe
xe

xe
xe

xe
xexexe

a

 

 4

www.yo
qu

ier
oa

pro
ba

r.e
s



IES Mediterráneo de Málaga                       Solución Junio 2007-08                               Juan Carlos Alonso Gianonatti 

 

4.A.- Obtener los máximos y mínimos relativos, y los puntos de inflexión de la función: 
( ) ( )[ 2ln xxxf = ] , siendo ln (x) el logaritmo neperiano de x 
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OPCIÓN B 
 

1.B.- Dada la siguiente matriz de orden n: , se pide: 
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2.B.- a) Para cada valor de c > 0, calcular el área de la región acotada comprendida entre la 

gráfica de la función ( ) 11 24 +⋅+= x
c

cxxf  el eje OX y las rectas x =  0 y x = 1 

b) Hallar el valor de c para el cual el área obtenida en el apartado a) es mínima.  
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3.B.- Dado los puntos A(0 , 0 , 1), B(1 , 0 , - 1), C(0 , 1 , - 2) y D(1 , 2 , 0), se pide: 
 
a) Demostrar que los cuatro puntos no son coplanarios 
b) Hallar la ecuación del plano p determinado por los puntos A, B y C 
c) Hallar la distancia del punto D al plano p 
 
a) Si fuesen coplanarios (estar en el mismo plano) el determinante formado por los vectores 
AB, AC y AD tendrá valor nulo, en caso contrario no lo son 
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 9

4.B.- Dado el plano  01023 =+−+≡ zyxπ  y el punto P(1 , 2 , 3), se pide: 
 
a) Hallar la ecuación de la recta r perpendicular al plano p que pasa por el punto P 
 
 b) Hallar el punto Q intersección de p y r 
  
c) Hallar el punto R intersección de p con el eje OY 
 
d) Hallar el área del triángulo PQR 
 
a) La recta pedida r esta determinada por el punto P y como vector director el del plano p ya 
que al ser perpendicular a él es paralelo a ella. 

( ) (
( )
( )
( )

( )

) ( )

( )

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

2

222

566
2
1

1961319613972216

371
123

3,7,13,2,10,5,0
1,2,33,2,14,0,2

2
1

)

0,5,0
0
5

0

5010.20100.20.3
0

0

4,0,2
4
0
2

301032

Q

=+−+⇒
=
=
=

−⇒=
−

⇒=+−−

μμ

λλ

00
0

00
)

13
1.22

1.31
10141401034492.231.3

)
3

22
31

uA

PRPQkjijikkjiPRPQ

kji
PRPQ

PR
PQPRPQA

d

R
z
y
x

R

z
y
x

OY

c
z

y
x

Q

b
z

y
x

r

⋅=

⇒++=×⇒++=−+−+−=×

⇒
−−−

−−=×⇒
⎪⎩

⎪
⎨
⎧

−−−=−−=
−−=−−=⇒×⋅=

−⇒
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=
−=

=

−=⇒=+⇒
⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

+=
+=
+=

≡

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

=−−=
−+=

=−+=

−=⇒=+⇒=++−++++++

⎪
⎩

⎪
⎨

⎧

−=
+=
+=

≡

μμ
μ
μ
μ

λλλλλλ

λ
λ
λ

 
 

www.yo
qu

ier
oa

pro
ba

r.e
s




