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OPCIÓN A 
 

Ejercicio 1.- Calificación máxima: 3 puntos 

Dado el sistema   

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



λ=++
=−λ+
=λ+λ

2zy3x
1zyx

2zx
se pide: 

a) (1’5 puntos) Discutir el sistema según los valores del parámetro λ  
b) (1’5 puntos). Resolver el sistema para 1=λ  
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Ejercicio 2.- Calificación máxima: 3 puntos 

Dada la función: ( )
( )21x

1xxf
+
−

≡ , se pide: 

 
a) (1’5 puntos). Obtener, si existen, los máximos y mínimos relativos, y las asíntotas de f 
 
b) (1’5 puntos).Calcula el área del recinto acotado comprendido entre la gráfica de f, el eje OX 
y las rectas x = 0 y x = 3  
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El máximo que hemos dicho relativo es absoluto también ya que su valor, como función, 
es mayor que 0 y evidentemente mayor que  ∞−
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Continuación del Ejercicio 2 de la opción A 
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Ejercicio 3.- Calificación máxima: 2 puntos 
 

Dadas las rectas 
1
z

1
4y

2
5xsy

1
1z

1
y

2
1xr =

−
=

−
≡

+
==

+
≡ , se pide 

a) (1 punto). Estudiar la posición relativa de r y s 
 
b) (1 punto). Determinar la ecuación del plano π  que contiene a las rectas r y s 
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Las rectas r y s son paralelas al no tener ningún punto común 
 
b) Tomando el vector común a ambas, el vector formado por un punto de cada una y el vector 
genérico formado por uno cualquiera de esos puntos y el genérico, que son coplanarios se 
generará el plano π  pedido. 
Se podrá realizar, también, generando un haz de planos por una de la rectas y hallando la que 
pasa por uno de los puntos de la otra. 
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Ejercicio 4.- Calificación máxima: 2 puntos 
 
Dados los planos  0z6y2xy01z2yx2 =+−≡β=+++≡α , se pide 
a) (1 punto) Determinar las ecuaciones paramétricas de la recta r determinada por la 
intersección de α  con β  
 
b) (1 punto) Determinar el plano γ  que es paralelo al plano α  y pasa por el punto ( )0,1,2  
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b) 
El plano buscado, al ser paralelo, es de la forma 2x + y + z + D = 0, y pasara por el punto dado, 
con esos datos calcularemos D 
 

0122z2yx2122D0D021220Dz2yx2 =−⋅−++≡γ⇒−⋅−=⇒=+⋅++⋅⇒=+++
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OPCIÓN B 
 
Ejercicio 1.- Calificación máxima: 3 puntos 

Dadas las matrices 

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a) (1 punto). Calcular  A2 – 4A – 3I 

b) (1 punto). Demostrar que la matriz A-1 es ( )AI4
3
1

−  

c) (1 punto). Hallar la matriz inversa de la matriz  A – 2I 
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Continuación de la Ejercicio 1 de la Opción B 
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Ejercicio 2.- Calificación máxima: 3 puntos 
 
Dado los puntos A ( 1 , -3 , 0 ) , B ( 3 , 1 , - 2 ) , C ( 7 , 2 , 3 ) , D ( 5 , - 2 , 5 ) , E ( 1 , 0 , 2 )  se 
pide: 
  
a) (1 punto).Demostrar que los puntos A , B , C y D son coplanarios 
b) (1 punto).Demostrar que el polígono ABCD es un paralelogramo y calcular su área 
c) (1 punto).Hallar la distancia del punto E al plano π  determinado por los puntos A , B , C y D  
 
a) 
Hallaremos el plano π  que pasa por los puntos A, B y C, determinado por los vectores AB, AC 
y AG siendo el determinante formado por ellos nulo, y la ecuación del plano pedida. Despues 
veremos si el punto D pertenece al plano 
 

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) 000383518550385729511planoalperteneceDsiVeamos
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+−

−
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



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El punto D pertenece al plano  π , por lo tanto A, B, C y D son coplanarios 
 
b) Veremos si son paralelos los vectores AB y CD, asimismo y, para ser paralelogramo lo 
serán, también, BC y AD 
 

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

⇒



















⇒=⇒
=−−−=
=−−=







⇒=⇒
−≡−−=−−=

−=−−−=

BCADADBC
5,1,40,3,15,2,5AD

5,1,42,1,33,2,7BC

CDABCDAB
2,4,22,4,23,2,75,2,5CD

2,4,20,3,12,1,3AB

 

Es un paralelogramo 
 

( ) u
251

25141
251
41

4981121
381411

7911

382709111
,Ed

)c

222

⋅
=

−
=

++

−−
=

++

−⋅−⋅−⋅
=π
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Ejercicio 3.- Calificación máxima: 2 puntos 
 
Calcular los siguientes límites: 
 

a) (1 punto). x
1

0x
exlim

+→
 

 

b) (1 punto). 
x

xtg1xtg1
lim

0x

−−+
→

 

 

( )

( )
∞==

−

−⋅
= →=

∞
∞

==∞⋅=⋅=⋅=
++++ →→→

∞

→

x
1

0x

2

2
x
1

0x

Hopital'LUtilizando
x
1

0x

0
1

x
1

0x
elim

x
11

x
11e

lim

x
1

elim0e0e0exlim

)a

( ) ( )
( )

( )
( )

( ) ( ) ( )

( )

( ) ( )

( )
1

002
2

0
2
1

2
111

2

0
012

1
1

012
1
1

0101

1
2

0
0tg12

0cos
1

0tg12
0cos

1

0tg10tg1

0cos
2

x
xtg12

xcos
1

xtg12
xcos

1

xtg1xtg1

xcos
2

lim

0
0

0tg10tg10
0tg2

xtg1xtg1x
xtg2lim

xtg1xtg1x
xtg1xtg1lim

xtg1xtg1x
xtg1xtg1lim

xtg1xtg1x
xtg1xtg1xtg1xtg1

lim

0
0

0
0101

0
0tg10tg1

x
xtg1xtg1

lim

)b

22

2

22

2

0x

Hopital'LUtilizando

0x0x

0x0x

0x

=
⋅+

=
⋅





 −++

=

=

⋅


















−

−
+

+
+−++

=

⋅


















−

−
+

+
+−++

=

=

⋅


















−

−
+

+
+−++

= →=

==
−++⋅

=
−++⋅

=
−++⋅

+−+
=

=
−++⋅

−−+
=

−++⋅

−++⋅−−+
=

==
−−+

=
−−+

=
−−+

→

→→

→→

→
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Ejercicio 4.- Calificación máxima: 2 puntos 

Dada función ( ) xsen
2
1xf −= , calcular el área del recinto acotado comprendido entre la 

gráfica de f, el eje OX y las rectas x = 0 y 
2

x π
=  

( )

( )

( )

[ ] [ ] [ ] [ ]

( ) 22

2

6

2

6

6
0

6
0

2

6

6

0

2

6

6

0

u7916065999956753680267300,99385019u
12

13
122

132A

2
232

6122
3

24
4

2
23

122
30

12
26

2
11

2
3

12
A

6
cos

2
cos

622
10cos

6
cos0

62
1A

xcosx
2
1xcosx

2
1A

dxxsen
2
1dxxsen

2
1dxxsen

2
1dxxsen

2
1A

0
2
3

2
1

3
sen

2
1xf

2
,

63

0510252..0,25881904
2
1

12
sen

2
1xf

6
,0

12funciónSignos

6
x

2
1xsen0xsen

2
10xf

=





 π

−−=
π

−
−

=

−
+

π
−

π
=+

π
−

−
+

π
=








−−

π−π
⋅−








−+

π
=

=





 π

−
π

−





 π

−
π

⋅−





 −

π
+






 −
π

⋅=

=−⋅−+⋅=

=





 −−






 −=






 −+






 −=

⇒










<−=
π

−=⇒





 ππ

∈
π

>−=
π

−=⇒





 π

∈
π

⇒

π
=⇒=⇒=−⇒=

π

π

π

π

ππ

π

π

ππ

π

π

∫∫∫∫
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